
Розв’язання задач на рiвняння
площини i прямої у просторi



Задача 1

Скласти канонiчнi рiвняння прямої, яка проходить крiзь точку M1(2; 0;−3)
паралельно до вектора ~a = (2;−3; 5).



Розв’язання

Використовуємо вектор ~a як напрямний:

x− 2

2
=

y − 0

−3
=

z − (−3)
5

x− 2

2
=

y

−3
=

z + 3

5



Розв’язання

Використовуємо вектор ~a як напрямний:

x− 2

2
=

y − 0

−3
=

z − (−3)
5

x− 2

2
=

y

−3
=

z + 3

5



Задача 2

Скласти канонiчнi рiвняння прямої, яка проходить крiзь двi заданi точки
1. (1;−2; 1), (3; 1;−1)
2. (3;−1; 0), (1; 0;−3)
3. (0; 0; 1), (0; 1;−2)



Розв’язання

1. Використовуємо вектор мiж двома точками як напрямний:

~u = (3− 1; 1− (−2);−1− 1)

= (2; 3;−2)

x− 1

2
=

y − (−2)
3

=
z − 1

−2

x− 1

2
=

y + 2

3
=

z − 1

−2



Розв’язання

1. Використовуємо вектор мiж двома точками як напрямний:

~u = (3− 1; 1− (−2);−1− 1) = (2; 3;−2)

x− 1

2
=

y − (−2)
3

=
z − 1

−2

x− 1

2
=

y + 2

3
=

z − 1

−2



Розв’язання

1. Використовуємо вектор мiж двома точками як напрямний:

~u = (3− 1; 1− (−2);−1− 1) = (2; 3;−2)

x− 1

2
=

y − (−2)
3

=
z − 1

−2

x− 1

2
=

y + 2

3
=

z − 1

−2



Розв’язання

1. Використовуємо вектор мiж двома точками як напрямний:

~u = (3− 1; 1− (−2);−1− 1) = (2; 3;−2)

x− 1

2
=

y − (−2)
3

=
z − 1

−2

x− 1

2
=

y + 2

3
=

z − 1

−2



Розв’язання

2. Використовуємо вектор мiж двома точками як напрямний:

~u = (1− 3; 0− (−1);−3− 0)

= (2; 1;−3)

x− 3

2
=

y − (−1)
1

=
z − 0

−3

x− 3

2
=

y + 1

1
=

z

−3



Розв’язання

2. Використовуємо вектор мiж двома точками як напрямний:

~u = (1− 3; 0− (−1);−3− 0) = (2; 1;−3)

x− 3

2
=

y − (−1)
1

=
z − 0

−3

x− 3

2
=

y + 1

1
=

z

−3



Розв’язання

2. Використовуємо вектор мiж двома точками як напрямний:

~u = (1− 3; 0− (−1);−3− 0) = (2; 1;−3)

x− 3

2
=

y − (−1)
1

=
z − 0

−3

x− 3

2
=

y + 1

1
=

z

−3



Розв’язання

2. Використовуємо вектор мiж двома точками як напрямний:

~u = (1− 3; 0− (−1);−3− 0) = (2; 1;−3)

x− 3

2
=

y − (−1)
1

=
z − 0

−3

x− 3

2
=

y + 1

1
=

z

−3



Розв’язання

3. Розв’язати самостiйно.



Задача 2

Скласти канонiчнi рiвняння прямої, яка є перетином площин
x− 2y + 3z − 4 = 0, 3x+ 2y − 5z − 4 = 0.



Розв’язання

Для знаходження довiльної точки прямої, приймемо її координату x = 0, а
потiм пiдставимо це значення в задану систему рiвнянь.

{
−2y + 3z − 4 = 0

2y − 5z − 4 = 0
,

{
−2y + 3z − 4 = 0

−2z − 8 = 0
,

{
−2y + 3z − 4 = 0

z = −4
,

{
y = −8
z = −4

,

тобто (0,−8,−4).



Розв’язання

Для знаходження довiльної точки прямої, приймемо її координату x = 0, а
потiм пiдставимо це значення в задану систему рiвнянь.{
−2y + 3z − 4 = 0

2y − 5z − 4 = 0
,

{
−2y + 3z − 4 = 0

−2z − 8 = 0
,

{
−2y + 3z − 4 = 0

z = −4
,

{
y = −8
z = −4

,

тобто (0,−8,−4).



Розв’язання

Для знаходження довiльної точки прямої, приймемо її координату x = 0, а
потiм пiдставимо це значення в задану систему рiвнянь.{
−2y + 3z − 4 = 0

2y − 5z − 4 = 0
,

{
−2y + 3z − 4 = 0

−2z − 8 = 0
,

{
−2y + 3z − 4 = 0

z = −4
,

{
y = −8
z = −4

,

тобто (0,−8,−4).



Розв’язання

Для знаходження довiльної точки прямої, приймемо її координату x = 0, а
потiм пiдставимо це значення в задану систему рiвнянь.{
−2y + 3z − 4 = 0

2y − 5z − 4 = 0
,

{
−2y + 3z − 4 = 0

−2z − 8 = 0
,

{
−2y + 3z − 4 = 0

z = −4
,

{
y = −8
z = −4

,

тобто (0,−8,−4).



Розв’язання

Для знаходження довiльної точки прямої, приймемо її координату x = 0, а
потiм пiдставимо це значення в задану систему рiвнянь.{
−2y + 3z − 4 = 0

2y − 5z − 4 = 0
,

{
−2y + 3z − 4 = 0

−2z − 8 = 0
,

{
−2y + 3z − 4 = 0

z = −4
,

{
y = −8
z = −4

,

тобто (0,−8,−4).



Розв’язання

Знаходимо компоненти напрямного вектора прямої.

m =

∣∣∣∣∣ B1 C1

B2 C2

∣∣∣∣∣ =
∣∣∣∣∣ −2 3

2 −5

∣∣∣∣∣ = 4;

n = −

∣∣∣∣∣ A1 C1

A2 C2

∣∣∣∣∣ = −
∣∣∣∣∣ 1 3

3 −5

∣∣∣∣∣ = 14; p =

∣∣∣∣∣ A1 B1

A2 B2

∣∣∣∣∣ =
∣∣∣∣∣ 1 −2
3 2

∣∣∣∣∣ = 8.

Тодi канонiчнi рiвняння прямої:

x

4
=

y + 8

14
=

z + 4

8

або
x

2
=

y + 8

7
=

z + 4

4
.



Розв’язання

Знаходимо компоненти напрямного вектора прямої.

m =

∣∣∣∣∣ B1 C1

B2 C2

∣∣∣∣∣ =
∣∣∣∣∣ −2 3

2 −5

∣∣∣∣∣ = 4;

n = −

∣∣∣∣∣ A1 C1

A2 C2

∣∣∣∣∣ = −
∣∣∣∣∣ 1 3

3 −5

∣∣∣∣∣ = 14;

p =

∣∣∣∣∣ A1 B1

A2 B2

∣∣∣∣∣ =
∣∣∣∣∣ 1 −2
3 2

∣∣∣∣∣ = 8.

Тодi канонiчнi рiвняння прямої:

x

4
=

y + 8

14
=

z + 4

8

або
x

2
=

y + 8

7
=

z + 4

4
.



Розв’язання

Знаходимо компоненти напрямного вектора прямої.

m =

∣∣∣∣∣ B1 C1

B2 C2

∣∣∣∣∣ =
∣∣∣∣∣ −2 3

2 −5

∣∣∣∣∣ = 4;

n = −

∣∣∣∣∣ A1 C1

A2 C2

∣∣∣∣∣ = −
∣∣∣∣∣ 1 3

3 −5

∣∣∣∣∣ = 14; p =

∣∣∣∣∣ A1 B1

A2 B2

∣∣∣∣∣ =
∣∣∣∣∣ 1 −2
3 2

∣∣∣∣∣ = 8.

Тодi канонiчнi рiвняння прямої:

x

4
=

y + 8

14
=

z + 4

8

або
x

2
=

y + 8

7
=

z + 4

4
.



Розв’язання

Знаходимо компоненти напрямного вектора прямої.

m =

∣∣∣∣∣ B1 C1

B2 C2

∣∣∣∣∣ =
∣∣∣∣∣ −2 3

2 −5

∣∣∣∣∣ = 4;

n = −

∣∣∣∣∣ A1 C1

A2 C2

∣∣∣∣∣ = −
∣∣∣∣∣ 1 3

3 −5

∣∣∣∣∣ = 14; p =

∣∣∣∣∣ A1 B1

A2 B2

∣∣∣∣∣ =
∣∣∣∣∣ 1 −2
3 2

∣∣∣∣∣ = 8.

Тодi канонiчнi рiвняння прямої:

x

4
=

y + 8

14
=

z + 4

8

або
x

2
=

y + 8

7
=

z + 4

4
.



Розв’язання

Знаходимо компоненти напрямного вектора прямої.

m =

∣∣∣∣∣ B1 C1

B2 C2

∣∣∣∣∣ =
∣∣∣∣∣ −2 3

2 −5

∣∣∣∣∣ = 4;

n = −

∣∣∣∣∣ A1 C1

A2 C2

∣∣∣∣∣ = −
∣∣∣∣∣ 1 3

3 −5

∣∣∣∣∣ = 14; p =

∣∣∣∣∣ A1 B1

A2 B2

∣∣∣∣∣ =
∣∣∣∣∣ 1 −2
3 2

∣∣∣∣∣ = 8.

Тодi канонiчнi рiвняння прямої:

x

4
=

y + 8

14
=

z + 4

8

або
x

2
=

y + 8

7
=

z + 4

4
.



Задача 2

Скласти канонiчнi рiвняння прямої, яка є перетином площин 5x+ y + z = 0,
2x+ 3y − 2z + 5 = 0.



Розв’язання

Розв’язати самостiйно.



Задача 3

Знайти точку перетину прямої x−1
1 = y+1

−2 = z
6 i площини 2x+ 3y + z − 1 = 0.



Розв’язання

Перетворимо канонiчнi рiвняння на параметричнi.

x− 1

1
=

y + 1

−2
=

z

6
= t


x−1
1 = t

y+1
−2 = t
z
6 = t

⇒


x = t+ 1

y = −2t− 1

z = 6t

Якщо деяка точка M(xM ; yM ; zM ) належить одночасно прямiй i площинi, то
xM = tM + 1, yM = −2tM − 1, zM = 6tM i

2xM + 3yM + zM − 1 = 0⇒ 2(tM + 1) + 3(−2tM − 1) + 6tM − 1 = 0⇒ tM = 1.

xM = 1 + 1 = 2, yM = −2 · 1− 1 = −3, zM = 6 · 1 = 6
Вiдповiдь: (2;−3; 6)



Розв’язання

Перетворимо канонiчнi рiвняння на параметричнi.

x− 1

1
=

y + 1

−2
=

z

6
= t


x−1
1 = t

y+1
−2 = t
z
6 = t

⇒


x = t+ 1

y = −2t− 1

z = 6t

Якщо деяка точка M(xM ; yM ; zM ) належить одночасно прямiй i площинi, то
xM = tM + 1, yM = −2tM − 1, zM = 6tM i

2xM + 3yM + zM − 1 = 0⇒ 2(tM + 1) + 3(−2tM − 1) + 6tM − 1 = 0⇒ tM = 1.

xM = 1 + 1 = 2, yM = −2 · 1− 1 = −3, zM = 6 · 1 = 6
Вiдповiдь: (2;−3; 6)



Розв’язання

Перетворимо канонiчнi рiвняння на параметричнi.

x− 1

1
=

y + 1

−2
=

z

6
= t


x−1
1 = t

y+1
−2 = t
z
6 = t

⇒


x = t+ 1

y = −2t− 1

z = 6t

Якщо деяка точка M(xM ; yM ; zM ) належить одночасно прямiй i площинi, то
xM = tM + 1, yM = −2tM − 1, zM = 6tM i

2xM + 3yM + zM − 1 = 0

⇒ 2(tM + 1) + 3(−2tM − 1) + 6tM − 1 = 0⇒ tM = 1.

xM = 1 + 1 = 2, yM = −2 · 1− 1 = −3, zM = 6 · 1 = 6
Вiдповiдь: (2;−3; 6)



Розв’язання

Перетворимо канонiчнi рiвняння на параметричнi.

x− 1

1
=

y + 1

−2
=

z

6
= t


x−1
1 = t

y+1
−2 = t
z
6 = t

⇒


x = t+ 1

y = −2t− 1

z = 6t

Якщо деяка точка M(xM ; yM ; zM ) належить одночасно прямiй i площинi, то
xM = tM + 1, yM = −2tM − 1, zM = 6tM i

2xM + 3yM + zM − 1 = 0⇒ 2(tM + 1) + 3(−2tM − 1) + 6tM − 1 = 0

⇒ tM = 1.

xM = 1 + 1 = 2, yM = −2 · 1− 1 = −3, zM = 6 · 1 = 6
Вiдповiдь: (2;−3; 6)



Розв’язання

Перетворимо канонiчнi рiвняння на параметричнi.

x− 1

1
=

y + 1

−2
=

z

6
= t


x−1
1 = t

y+1
−2 = t
z
6 = t

⇒


x = t+ 1

y = −2t− 1

z = 6t

Якщо деяка точка M(xM ; yM ; zM ) належить одночасно прямiй i площинi, то
xM = tM + 1, yM = −2tM − 1, zM = 6tM i

2xM + 3yM + zM − 1 = 0⇒ 2(tM + 1) + 3(−2tM − 1) + 6tM − 1 = 0⇒ tM = 1.

xM = 1 + 1 = 2, yM = −2 · 1− 1 = −3, zM = 6 · 1 = 6
Вiдповiдь: (2;−3; 6)



Розв’язання

Перетворимо канонiчнi рiвняння на параметричнi.

x− 1

1
=

y + 1

−2
=

z

6
= t


x−1
1 = t

y+1
−2 = t
z
6 = t

⇒


x = t+ 1

y = −2t− 1

z = 6t

Якщо деяка точка M(xM ; yM ; zM ) належить одночасно прямiй i площинi, то
xM = tM + 1, yM = −2tM − 1, zM = 6tM i

2xM + 3yM + zM − 1 = 0⇒ 2(tM + 1) + 3(−2tM − 1) + 6tM − 1 = 0⇒ tM = 1.

xM = 1 + 1 = 2, yM = −2 · 1− 1 = −3, zM = 6 · 1 = 6

Вiдповiдь: (2;−3; 6)



Розв’язання

Перетворимо канонiчнi рiвняння на параметричнi.

x− 1

1
=

y + 1

−2
=

z

6
= t


x−1
1 = t

y+1
−2 = t
z
6 = t

⇒


x = t+ 1

y = −2t− 1

z = 6t

Якщо деяка точка M(xM ; yM ; zM ) належить одночасно прямiй i площинi, то
xM = tM + 1, yM = −2tM − 1, zM = 6tM i

2xM + 3yM + zM − 1 = 0⇒ 2(tM + 1) + 3(−2tM − 1) + 6tM − 1 = 0⇒ tM = 1.

xM = 1 + 1 = 2, yM = −2 · 1− 1 = −3, zM = 6 · 1 = 6
Вiдповiдь: (2;−3; 6)



Задача 3

Знайти точку перетину прямої x+3
3 = y−2

−1 = z+1
5 i площини x− 2y + z − 15 = 0.



Розв’язання

Розв’язати самостiйно.



Задача 4

Знайти точку Q, яка є симетричною до точки P (4; 1; 6) вiдносно прямої
x− y − 4z + 12 = 0, 2x+ y − 2z + 3 = 0.



Розв’язання



Розв’язання

Спочатку перепишемо рiвняння прямої у параметричнiй формi.

Для цього знайдемо довiльну точку на прямiй, наприклад, точку iз аплiкатою
0: {

x− y + 12 = 0

2x+ y + 3 = 0
,

{
x− y + 12 = 0

3x+ 15 = 0
,

{
x− y + 12 = 0

x = −5
,

{
y = 7

x = −5
,

тобто (−5, 7, 0).
Напрямний вектор знайдемо як векторний добуток векторiв нормалей площин:

~u =

∣∣∣∣∣∣∣
~i ~j ~k

1 −1 −4
2 1 −2

∣∣∣∣∣∣∣ =~i

∣∣∣∣∣ −1 −4
1 −2

∣∣∣∣∣−~j

∣∣∣∣∣ 1 −4
2 −2

∣∣∣∣∣+ ~k

∣∣∣∣∣ 1 −1
2 1

∣∣∣∣∣ =
= ((−1) · (−2)− (−4) · 2)~i− (1 · (−2)− (−4) · 2)~j + (1 · 1− (−1) · 2)~k = (6;−6; 3).



Розв’язання

Спочатку перепишемо рiвняння прямої у параметричнiй формi.
Для цього знайдемо довiльну точку на прямiй, наприклад, точку iз аплiкатою
0: {

x− y + 12 = 0

2x+ y + 3 = 0
,

{
x− y + 12 = 0

3x+ 15 = 0
,

{
x− y + 12 = 0

x = −5
,

{
y = 7

x = −5
,

тобто (−5, 7, 0).
Напрямний вектор знайдемо як векторний добуток векторiв нормалей площин:

~u =

∣∣∣∣∣∣∣
~i ~j ~k

1 −1 −4
2 1 −2

∣∣∣∣∣∣∣ =~i

∣∣∣∣∣ −1 −4
1 −2

∣∣∣∣∣−~j

∣∣∣∣∣ 1 −4
2 −2

∣∣∣∣∣+ ~k

∣∣∣∣∣ 1 −1
2 1

∣∣∣∣∣ =
= ((−1) · (−2)− (−4) · 2)~i− (1 · (−2)− (−4) · 2)~j + (1 · 1− (−1) · 2)~k = (6;−6; 3).



Розв’язання

Спочатку перепишемо рiвняння прямої у параметричнiй формi.
Для цього знайдемо довiльну точку на прямiй, наприклад, точку iз аплiкатою
0: {

x− y + 12 = 0

2x+ y + 3 = 0
,

{
x− y + 12 = 0

3x+ 15 = 0
,

{
x− y + 12 = 0

x = −5
,

{
y = 7

x = −5
,

тобто (−5, 7, 0).
Напрямний вектор знайдемо як векторний добуток векторiв нормалей площин:

~u =

∣∣∣∣∣∣∣
~i ~j ~k

1 −1 −4
2 1 −2

∣∣∣∣∣∣∣ =~i

∣∣∣∣∣ −1 −4
1 −2

∣∣∣∣∣−~j

∣∣∣∣∣ 1 −4
2 −2

∣∣∣∣∣+ ~k

∣∣∣∣∣ 1 −1
2 1

∣∣∣∣∣ =
= ((−1) · (−2)− (−4) · 2)~i− (1 · (−2)− (−4) · 2)~j + (1 · 1− (−1) · 2)~k = (6;−6; 3).



Розв’язання

Спочатку перепишемо рiвняння прямої у параметричнiй формi.
Для цього знайдемо довiльну точку на прямiй, наприклад, точку iз аплiкатою
0: {

x− y + 12 = 0

2x+ y + 3 = 0
,

{
x− y + 12 = 0

3x+ 15 = 0
,

{
x− y + 12 = 0

x = −5
,

{
y = 7

x = −5
,
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Розв’язання

Отже, параметричнi рiвняння прямої –
x = 6t− 5

y = −6t+ 7

z = 3t

Середину вiдрiзка PQ, точку R, знайдемо як точку перетину прямої i
площини, яка проходить крiзь P перпендикулярно до ~u –

6(x− 4)− 6(y − 1) + 3(z − 6) = 0⇒ 2x− 2y + z − 12 = 0

Пiдставляючи параметричнi рiвняння до рiвняння площини, маємо

2(6t− 5)− 2(−6t+ 7) + 3t− 12 = 0⇒ 27t = 36⇒ t =
4

3
Знаходимо координати R:

R

(
6 · 4

3
− 5;−6 · 4

3
+ 7; 3 · 4

3

)
⇒ R(3;−1; 4)



Розв’язання

Отже, параметричнi рiвняння прямої –
x = 6t− 5

y = −6t+ 7

z = 3t

Середину вiдрiзка PQ, точку R, знайдемо як точку перетину прямої i
площини, яка проходить крiзь P перпендикулярно до ~u –

6(x− 4)− 6(y − 1) + 3(z − 6) = 0

⇒ 2x− 2y + z − 12 = 0

Пiдставляючи параметричнi рiвняння до рiвняння площини, маємо

2(6t− 5)− 2(−6t+ 7) + 3t− 12 = 0⇒ 27t = 36⇒ t =
4

3
Знаходимо координати R:

R

(
6 · 4

3
− 5;−6 · 4

3
+ 7; 3 · 4

3

)
⇒ R(3;−1; 4)



Розв’язання

Отже, параметричнi рiвняння прямої –
x = 6t− 5

y = −6t+ 7

z = 3t

Середину вiдрiзка PQ, точку R, знайдемо як точку перетину прямої i
площини, яка проходить крiзь P перпендикулярно до ~u –

6(x− 4)− 6(y − 1) + 3(z − 6) = 0⇒ 2x− 2y + z − 12 = 0

Пiдставляючи параметричнi рiвняння до рiвняння площини, маємо

2(6t− 5)− 2(−6t+ 7) + 3t− 12 = 0⇒ 27t = 36⇒ t =
4

3
Знаходимо координати R:

R

(
6 · 4

3
− 5;−6 · 4

3
+ 7; 3 · 4

3

)
⇒ R(3;−1; 4)



Розв’язання

Отже, параметричнi рiвняння прямої –
x = 6t− 5

y = −6t+ 7

z = 3t

Середину вiдрiзка PQ, точку R, знайдемо як точку перетину прямої i
площини, яка проходить крiзь P перпендикулярно до ~u –

6(x− 4)− 6(y − 1) + 3(z − 6) = 0⇒ 2x− 2y + z − 12 = 0

Пiдставляючи параметричнi рiвняння до рiвняння площини, маємо

2(6t− 5)− 2(−6t+ 7) + 3t− 12 = 0

⇒ 27t = 36⇒ t =
4

3
Знаходимо координати R:

R

(
6 · 4

3
− 5;−6 · 4

3
+ 7; 3 · 4

3

)
⇒ R(3;−1; 4)



Розв’язання

Отже, параметричнi рiвняння прямої –
x = 6t− 5

y = −6t+ 7

z = 3t

Середину вiдрiзка PQ, точку R, знайдемо як точку перетину прямої i
площини, яка проходить крiзь P перпендикулярно до ~u –

6(x− 4)− 6(y − 1) + 3(z − 6) = 0⇒ 2x− 2y + z − 12 = 0

Пiдставляючи параметричнi рiвняння до рiвняння площини, маємо

2(6t− 5)− 2(−6t+ 7) + 3t− 12 = 0⇒ 27t = 36

⇒ t =
4

3
Знаходимо координати R:

R

(
6 · 4

3
− 5;−6 · 4

3
+ 7; 3 · 4

3

)
⇒ R(3;−1; 4)



Розв’язання

Отже, параметричнi рiвняння прямої –
x = 6t− 5

y = −6t+ 7

z = 3t

Середину вiдрiзка PQ, точку R, знайдемо як точку перетину прямої i
площини, яка проходить крiзь P перпендикулярно до ~u –

6(x− 4)− 6(y − 1) + 3(z − 6) = 0⇒ 2x− 2y + z − 12 = 0

Пiдставляючи параметричнi рiвняння до рiвняння площини, маємо

2(6t− 5)− 2(−6t+ 7) + 3t− 12 = 0⇒ 27t = 36⇒ t =
4

3

Знаходимо координати R:

R

(
6 · 4

3
− 5;−6 · 4

3
+ 7; 3 · 4

3

)
⇒ R(3;−1; 4)



Розв’язання

Отже, параметричнi рiвняння прямої –
x = 6t− 5

y = −6t+ 7

z = 3t

Середину вiдрiзка PQ, точку R, знайдемо як точку перетину прямої i
площини, яка проходить крiзь P перпендикулярно до ~u –

6(x− 4)− 6(y − 1) + 3(z − 6) = 0⇒ 2x− 2y + z − 12 = 0

Пiдставляючи параметричнi рiвняння до рiвняння площини, маємо

2(6t− 5)− 2(−6t+ 7) + 3t− 12 = 0⇒ 27t = 36⇒ t =
4

3
Знаходимо координати R:

R

(
6 · 4

3
− 5;−6 · 4

3
+ 7; 3 · 4

3

)

⇒ R(3;−1; 4)



Розв’язання

Отже, параметричнi рiвняння прямої –
x = 6t− 5

y = −6t+ 7

z = 3t

Середину вiдрiзка PQ, точку R, знайдемо як точку перетину прямої i
площини, яка проходить крiзь P перпендикулярно до ~u –

6(x− 4)− 6(y − 1) + 3(z − 6) = 0⇒ 2x− 2y + z − 12 = 0

Пiдставляючи параметричнi рiвняння до рiвняння площини, маємо

2(6t− 5)− 2(−6t+ 7) + 3t− 12 = 0⇒ 27t = 36⇒ t =
4

3
Знаходимо координати R:

R

(
6 · 4

3
− 5;−6 · 4

3
+ 7; 3 · 4

3

)
⇒ R(3;−1; 4)



Розв’язання

Оскiльки R є серединою PQ, координати R є середнiми арифметичними
вiдповiдних координат P i Q:

xR =
xP + xQ

2
; yR =

yP + yQ
2

; zR =
zP + zQ

2
.

Отже,
xQ = 2xR − xP = 2 · 3− 4 = 2;

yQ = 2yR − yP = 2 · (−1)− 1 = −3;

zQ = 2zR − zP = 2 · 4− 6 = 2.

Вiдповiдь: Q(2;−3; 2)
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