Bianosijai, Bka3ziBKu

Tema 1:

1.6. ) {1;%}; 0) {2£if; v) {gi%}; ) {1:2;-2}; ) {2:22i}; ) {-2;-1%i};
i {_g—si\/ﬁ}

1.12.
1.13.

1.14.
1.15.

1.16.
1.17.

1.23.
1.24.
1.25.
1.26.

1.27.
1.28.

1.29.
1.31.
1.34.

1.37.

2 2

a) 1236} 6) {2}; B) {a,6,1,0,n, p}; 1) 13456}; 1) {1357}

a) {X|X =2kXeNx=1+5xke N}.

a) crpaBxkHe; 0) XxuOHe; B) XHUOHE; I') CIPABKHE.

a) CKiH4Y€Ha; 0) HECKIHUEHA; B) CKIHUE€HA; T') CKIHUCHA; /1) HECKIHUCHA,

€) HECKIHYEHA; )K) HeCKIHYEHA.

a) ia; 0) na; B) Hi; ) 1a; ) Hi; €) Hi; K) Ja.

BcTanoBuMo G1€KTUBHY BIAMOBIAHICTS MK IIUTMMH 1 HATYpaJIbHUMHM YHCIIAMH 32
TaKOI0 CXEMOIO:

ToOT0 AOJATHROMY IIIOMY YKCIy n>0 MOCTABMMO Y BiAMNOBIAHICTH HENApPHE YHCIIO
2n+1, a BiI’eMHOMY LIIOMY 4nCTy n<0 — mapHe uncio 2Jn|. Takum 4ynHOM yTBOpEHi
napy BUYEPIIa0Th BCl €JIEMEHTH 000X MHOXKHH.
Hi. KopucHo 3BepHyTH yBary Ha Te, 1110 Xoya J — A, Bce Taku J ¢ A.
{o}.
a) AcB;0)HI;B)HI;T) BC 4.
a) crpaBXkHeE; 0) xuOHe; B) XUOHE; I') XUOHE; 1) XMOHE; €) CIIPaBXKHE;
) CIPABXKHE; 3) CIPABKHE; 1) XHOHE.
AcB, A=C, CcB.
A=1{2,46,810,1214,16,18,20}; B={1,4,9,16};
C =1{1357,9,11,1315,17,19}; D=1{1,2,3,57,11,13,17,19}.
2".
a) ScS;0) xeP; B) Y X;T)ScT; n) z¢Z.
a) {1,2,4,6,8,9,10,12,14,16,18,20}; 6) {4,16}; B) @, 1) @ 1) {2};
e) {3,5,7,11,1315,17,19}; x) {1,3,4,5,6,7,8,10,11,12,13,14,16,17,18,19,20}.

Lle TBepAKEHHS € CIIPABKHIM TIJIbKU Y BUTIAJAKy A=B.
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1.38.
1.39.
1.41.

1.42

1.43.

1.46.

1.53.

2.1.

2.2.
2.3.
2.4.

2.5.
2.6.
2.1.
2.8.
2.9.

2.10.
2.11.

2.12.
2.13.
2.15.
2.16.
2.17.

A-A=A
A-B=0.
ANB={2}; AUB={0,12}; A-B={1}; B-A={0}.
ANB={1}; AUB={-2-101}; A-B={-1}; B-A={-2}; A+B={-2,-1}.
ANB={0+2n,+4x,...}; AUB={0,£n,4+21,+3x,...};
A-B={tn+3n1457,...}; B-A=0;
A+B:&ni&m5mn}
1) {abd}; 2) {c.g}; 3) {e,f.9}; 7) {ab,de f}; 8)u;
9) {ae, f,g}; 12) {ab,c,d, f}; 17) {ab,c.d f,g}; 22) {ae f,g}; 23) {o,cde fg};
24) {a,b,d,e, f .
a) He po3OUTTS; 0) pO3OUTTS; B) PO3OUTTS; I') pO3OUTTS; 1) HE pO3OUTTS.
Tema 2
n(n-3)
2
210.
5355.
SIK1I0 ’KO/IHA TIpSIMa HE TPOBE/ICHA, TO YHUCIIO YaCTUH JN0piBHIOE 1. OUeBUAHO, IS TOTO,

o0 YMCIO YacTUH OYyJ0 MAaKCUMaJbHUM, HEOOXIAHO, MO0 HISKI TpU MOpsMl HE
NEepeTUHAIINCh B OJHIM TOYll 1 HiAKI JAB1 OpsiMi He Oynu mapanenbHi. byaemo
MPOBOJUTH MOCIIIIOBHO NPsAMi, TOTPUMYIOUHCh BKa3aHUX YMOB. 3ayBaXXUMO, IO MICJIS
MPOBEICHHS KOXKHOI MPSAMOI YUCIO YAaCTUH 30LIBLIYETHCA HA 1 IUIIOC YKCIO TOYOK
NEePeTUHy, SKI 3 ABIAIOTHCSI. TOMY MIC/IS TPOBEAEHHS N MPSAMUX YHUCIO YacCTHH

n@—D_
2

30UIBIIUTHECS HA N IUIFOC YUCIIO TOYOK TMEPETHHY MNPSIMUX, SIKE JOPIBHIOE

n(n—-1) 1. n(n+1)l
2

TakuM YMHOM, YHCIIO YACTHUH JIOPIBHIOE 1+ N + 5

120.

840.

120.

153.

a) 300; 0) 1080; B) 81.
a) 870; ) 435.
a) 60; 0) 10.
576.

4999680.

5040.

330.

945.
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2.18

2.19.

2.20.

2.21.

2.22.
2.23.
2.24.

2.25.

2.26.

2.27.
2.29.
2.30.
2.31.

2.32.
2.33.
2.34.

2.35.
2.36.
2.37.
2.38.
2.39.
2.40.
2.41.

2.42.
2.43.

[To3Haunmo umuciio po3OUTTIB 2N eleMEeHTIB Ha nmapu uepe3 R,,.O0epemo Oyab-skuii
€JIEMEHT. 3a y4acTIO I[LOr0 €JIEMEHTa Iapy MOXHa YTBOPUTH (2n—1) CHOCOOOM.
Ko»Horo pasy Imicist yTBOPIOBaHHS OJHIET mapu Oyjie 3anumarics (2n—2) eleMeHTiB,
SKi MoHA po3buTH Ha mapu R, , cmocobamu. Tomy R,, =(2n—1)R,, ,.
BuxopuctoBytoun 1110 peKypeHTHY HOpMyITy, OTPHMYEMO

Ryy = (2n=1)Ry, » =(2n=1)2n-3)Ry, 4 =...=(2n-1)2n-3)..3 R, =
=(2n-1)2n-3)..3-1=(2n—-1)!

[Tozmaunmo 5 xoawpopiB Jitepamu  a,b,c,d,f. Tomi Oyab-akuii mparmop
11eHTU(DIKY€ETBCS KOPTEXKEM 3 TPbOX PI3HUX JITp. TOMY YHCIO MpamopiB JOPIBHIOE
YUCITy PO3MIIIeHb 03 MOBTOPEHB 3 5 10 3, TOOTO Ag’ =5-4-3=60
B nromy BUITAZIKY pI3H1 TIpamopy BIAPI3HAIOTHCS OJWH BiJl OJHOTO JIUIIE MOPSIKOM
KOJIbOPIB. [X KIUIBKICTH JOPIBHIOE YHCIY II€PECTAaHOBOK 3 4 e€JIeMEHTIB, TOOTO
P, =41=24
KokHOMY MeEIIKaHI}0 JepXaBu BIANOBIIA€ MIIMHOXMHA MHOXUHU X . Ilg
MIJIMHOXKUHA CKiafaeThesi 3 32 eneMeHTiB. Pi3HI HaOopu €leMEHTIB 1eHTU(]IKYIOTh
pi3HUX Jto/IeH. 3araiibHa KIJIBKICTh MIIMHOXWH 32-MHOXXUHU JTIOP1BHIOE 2% 3HAYUTD,
B JIepKaBl HE MOKe OyTH OUIbIIE, HIK 2% MEIIKAHIIIB.

8

648
32-10* +32%.10* +32°.10* =33820-10*
10
el
r=3

|
40
3121
30
20
294
11.10>12-9
2) 63 6) 756
12500
420

10
Cie
3a 0.1.K. 3-3-3=27
(nty?
5040

10 10 9 1
Cs; _lC48 +Cps ‘C4J
4080

1 ~9 8 2

a) C;-Cys 0) Cgg-Cy
10
3a o.1m.x. 1280
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2.44. 125

2.45. 303600

2.46. 26820600
2.47.3a 0.1m.K. 768

2.48. 30
Tema 3
3.3.
1 2 3
2
1 ; 3
3 142 3 1 2 1 2
6)
a)
[ToTyXHICTh MHOKUHH JIOPIBHIOE 9.
3.8. u=6.
3.9.n-1.
3.103)“(“_—1)_(n_1):w; o) r(r—l)_
2 2 2
3.11. 3.
3.19.
' ’ 0O 00 0 2
4 00111
A=0 1 0 0 O
5 01 000
2 21 00O

Bucsunx BepmuH 2. Tak gk 4 =1, TO 10CTaTHBRO BiAgaaUTH MIicT 2—3, a0 2—4 i
rpad ctaHe He3B s3HUM. {7151 oTpuMaHHA KapKacy Tpeba BiIJaIUTH OJHE peOpo, 110
3B’s13y€ BepmuHu 1 1 5.

3.22.a) 2); 3);4); 0) 1).

3.25.



Tema 4

2 6
-1 1 3 -2 4 4 310 4 -1 1 4
4'2'a)(5 -1 2}6)(4 2 Z}B)(B 2 2}” 2 2’”(3 0 0 6}

% 12 8
43.1-18 54 -8

51 85 111

9 6 6
44.16 9 6|

6 6 9

4.6.a)2;0) 2;B) 3;1)0, saxmo a=0; 2, axmo a#0.
47.2)9; 0)1; B) —-4xy; 1)0; m)60; e)-2x; x)-4a°; 3)n-n!;
K) sin(f—a); 0.

48.2)2i3; 6)xeR, B)-2i0; 1)3; m)-1; e)%+7zk,kez.

4.9. a) (—oo;lg)u(S;oo); 0) x<log, 3; B) (1 §)

3’4
4.10. Ay =5; Ay =-2.
4.11. a) 38; 6) 22.
4.12. a) (0;2); 6) (-7;5);  B) (1,5;-0,5); r) (-1,0;1); n) (2;-1;-3);
e) x; =—19; X, =26;X3 =11;X, ==5. ; k) X; =1;X, =2;X3 =-1;%X, =0.

4.14.a) X; =X, =1; X3 =0; 0) X =2;X, =0; X3 =-1.
4.15. a) cymicHa; 0) HECyMiCHa; B) CyMICHA; T') HECYMICHa.
4.16.a) X =-17t,X, =16t,X3 =13t, ne teR; 0) X; =X, =X3 =0;

B) X; =/t,X, =8t,X; =13t, ne teR.
4.17. a) X; =14t, X, =21t, X3 =X, =t, ne teR;

0) X, =—10t+10,x, =t,X3 =-16t+15,x, =4 -5t ne teR;

B) X; =8X3 —7X4,Xy =—6 X3 +5X,;

r) X3 =14+ X3 +Xg,Xy, =3 — X3 — X4.
4.18. mpu t #-1 1 t # -5 cucrema HeCcyMicHa;

npu t=5 xlz—g;x2 :@;xgza,ne aeR;

npu t=-1x, =-3;X, =3a+1;X3 =a, ae aeR.
4.19. a=n-1la=-1.

2 3 -1 -2
4.20. X = Y = :
(O ZJ ( 0 —lj

4.21. mpu t #0 cucrema HecymicHa; pu t =0 X; =(-5x%3 —13%, —3):2;

221



Xo =(—7TX3—19%, —=7): 2.
4.22 sxmo t =—3, To cuctemMa HeCyMiCHa;

akmio t =1t #-3, To X1:x2:x3:x4:i;;
t+3

AkIo t=1, To X; + X, + X3 + X4 =1.
4.23. axmo (a+2)(a—1)#0, To X; =X, =X3 =0;
AKIIO & =—2, TO X; =X, = X3;
AKIo a=1, To X; + X, + X3 =0.
Xy =—=X1 + 12X,
4.25. X3 ==X  +7X4 , X; =8,X =4,X3=—1,X4 =X5 =1.
X5 = X4

Tema 5

5.2, m:%(é—ﬁ);m:%(ﬁ—é).

53. AB= (-4;2;-1); ﬁ=(4;—2;1)
5.4. \é\ =4
55. Z=43
5.6. N(4:;1;1)
5.7. (E;—E;—E
25 5 25
5.8. 60°
5.9. M,({/3v3;+3) a6o M,(—/3:—/3:—/3)

5.10. |a+b|=+129; [a-b|=7
5.11. a) npoy (A+b)=1; npoy (d+b)=-1; nps, (d+b)=6

1- 1- 1 1-
0 ——b)=1; -~b)=-=; —~b)=0
) npox ( 5 ) npoy ( 5 ) 5 npoz ( 5 )
B) npoy (28+30)=0; npOY(2§+36):—1; npoz (2a4+3b)=12
- 2 3 6
5.12. |a|=70,c0Sa =—,C0S S =—,CO0Sy = ——.
2 7100Sp =2, 008y =2

5.14. m?> + m+1.

5.15. d =-48i +45] —36k
5.16. p=2a-3b
517. €=2p—3G+F

5.18. a)-6 6)13 B)-61
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5.19. [a] =|b)

520. Cosa = %

5.21. a) 41; 6) -200.
5.22. b=(-24;32;30)
5.23. nps(d+b)=-4

5.24. 3—7[
4

5.25. S =49.
5.26. \axs\ —16
5.28.a) S =%\/110 :6) S :%«/17,875 .

5.29. 24

5.30. BkaziBka: mokasaTu, 10 Mimanuii 100ytok abc =0

—_—

—_——

531 V :g Braziska: Vg = %‘OAOBOC‘

5.32. H=11. BkaziBka: 10B)XMHa BUCOTH, IIPOBEJICHOI 3 BepiIuHu D — 11e BijicTaHb BiJI TOUKH
D no mwiomunu (ABC).
533.V =24.

~ 5 11 4
5.37.c_{—\/§,\/§, \/5}
5.38. D;(0;8;0),D,(0;-7;0).

539 EF - 20B + 20C —OA.

5.40. + (61— 9] — 2K
3 343

3y .c(4/3:1).

5.42. A(-2;2),B(-=;———
(=2:2).B(-2:=

5.43.5

5.44.a) A(pi—9); 6) Al(p;m+9); B) Al osm— ).
5.45. BkaziBka: BUKOPUCTATH TEOPEMY KOCHHYCIB.

Tema 6
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6.4. 1). 2x+3y—-7=0; 2). 3x—-2y—-4=0
6.5. P (-2;-1)
6.6. 4x-5y-2=0
6.7. 1). p=45°; 2).9p=45°
6.8 ~+ Y -1
6 -4
6.15 a) mapanensHa oci Oz; 0) mapasnenabHa TUIONUHI OXz;

B) MPOXOAUTH Yepe3 MOYaTOK KOOPIMHAT.
6.16 x—y—-3z+2=0
6.17 (x—x;)+4(y—y,)+7(z—2,)=0
6.18 BkasziBka: po3TJIIHYTH MilllaHUH JOOYTOK TPhOX KOMILIAHAPHUX BEKTOPIB.
6.19 a). tak; 0). Hi.
6.20 a). Tak; 0). Hi.

6.21. d :ﬁ.

J29

6.22. dz%.

6.23.a). X+y+2-5=0;0). 2x+2y+2z-6=0.
6.24. 7x—-11y—-z-15=0.

6.25. M(5;5;5).

6.26. 4x -3y +12z2-169=0.

6.27. 5y +4z=0;5x-3z=0;4x+ 3y =0.

6.28. 6Xx+5y—-7z—-27=0.

X 'y 4
—+=+

2 2 +.2
6.30. 60°.

6.31. x+7y+10z=0.
6.32. x—2=0.

6.29. =1.

6.33. arcsing.

6.34. =Y -2
1 -2 4
6.35. n=1;M(2;-3;1).

X-3 y-2 z+1

6.36. - >=3"°_
0 -2 1

6.37. a). N;(3;3;-3); ). Nl(g —g —Q).

638, X—>_Yy=3_2-4

2 5  _8°

224



x-1 y-1 z-1

5 -1 -7

6.40. 5y +5z2-64=0,x=0 (yOz); 5x+52-2=0,y=0 (xOz);
5x-5y+62=0,2=0 (xOy).

6.39.

6 3 2
6.41. cOSx=—;C0S f=—:COSy =—.
=008 =208y =5

X-5 y+1 z+3

6.42. = = .
1 3 -11
6.43. M(0;7;-2).
Xx=-3t-1
6.44. sy=6t+1 .
Z=t+2
6.45. 5V30.
6
20
6.46. cosp =—.
=
647, X_Y=2_2-1
2 -1 0
6.48.x—1:y—1:z—1
2 -3 2
649, X-Y=2_2-1
1 -1 -1
6.50. x—5y—-2z+11=0.
6.51. 90%
6.52 X y-34 z—52.

-10 13 19

6.53 a). X2 +y% =9;6). (x—2)° +(y+3)* =49,

6.54 a). C(5;-2),r=5; 6). C(-2;0),r=8; B). C(1;-2), r =5;
2

2 2 2 2 2
655a) ~ +Y _1:5). X Y g XY
25 4 100 84 25 16
6.56. a). a=1, b=2; 06). a=5, b=1; B).a=§; b=§; r).azl; bzl;
2 3 3 5
1 _1
n). a=1, b_E' >1<).a_3, b=1.
. . ) _ 4. 25
6.57. a). a=5, b=3; 6). F,(-4,0), F,(4;0); B). 5—g,r). X=+°"
2 2 2 2 2 2 2 2
6.58. __y_: ——y—=l;B).X——y—— oy, Y
16 16 4 5 64 36

6.59. a). 2a_6, 2b=4; 0). 2a_8, 2b=2; B). 2a=8, 2b=4;T1). 2a=2b=2;
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2 1 10
.2a=—; 2b=>; XK). 2a=5; 2b="".
) 5 2 ) 3

6.60. BkaziBka: BUIIIUTH MTOBHI KBaJIpaTH BITHOCHO X Ta Y B PIBHSHHSIX 1 3BECTH PIBHSIHHS
JI0 KAaHOHIYHOTO BUTJISITY.

6.61. a). y2> =6X; 6). Y2 =—X; B). xzzv%;lj.xzzz—6y.

6.63. 1). miBKOJIO BEPXHBOI MiBILIOIIKHK 3 IIeHTpoM O(0;0) Ta R =3;
2). MBKOJIO HUKHBOT MiBIUIONMHY 3 IIeHTpoM O(0;0) Ta R =5;
3). miBkoso 3 HEeHTpoM C(-2;0) Ta R=3, po3MmilleHe JiBOPYY BiAHOCHO TMPSIMOI
X+2=0;

4). miBkoJI0 3 eHTpoM C(-2;-3) Ta R =5, po3Mimiene mig npsmoro y+3=0;

2 2
5). mosj0BMHA eJtinca (x=3) n (y+7)

=1, po3mimieHa Haj npssmoro Y +7 =0;

4
2 2
6). TIOJIOBUHA eJIiTica :6+ (y 13) =1, po3MillieHa B JIiBii MiBILIOIINHI;
2 2
7). IOJIOBHHA eIiTca (X h 5) + (y 91) , po3MilIeHa IpaBopyY BiJ npsMoi X+5=0;
2 2
8). IoJI0BHUHA eJIiIca (X +93) + (y 161) =1, po3mimiena nig npsimoro Yy —1=0;
2 2
9). yactuHa rinepOoIH (X 92) - (y J;l) =1, po3mimenoi Hag npsimoro Y +1=0;
2 2
10). BiTKa rinepboiau (X 43) — (y 97) = -1, po3mimieHoi mija npsimoro Yy —7 =0;
2 2
11). BiTKa rinepdoau (X 169) — (y +42) =1, po3MillEHO] JIIBOPYY BiJ NPSAMOT
x-9=0;
2 2
12). yactuna rinepoonu (X 95) — (y 162) = —1, po3MmilIeHOi J1BOPYY BiJ NPSIMOi
X—=5=0;

13). yactuna napabonau y% =-18x, po3mimieHa y III usepri;

14). vactuna napabonau X% = 5y, po3mimiena y I uepri;

15). vactuna napabonau y2 =—X, po3miniena y Il usepTi;

16). yactuna napaboau x* =16vy, po3mMiiieHa y 1V uBepTi.
6.64. 1). mpsima y = 2X;

2) miBmpsima Y =X(y>0);

22
4) EJIIIIC —2+—2:1,
a b
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5) Bizpizok npsimoi AB, ne A(1;0) 1 B(0;1);
2 2 2
6) acTpoina xé + yé = aé.
6.66. a). (x—2)° +(y+3)* +(z—3)* =36;
6). X> +y? +2° =49;
B). (x—1)* +(y—4)° +(z+7)* =121.
6.67. BxkasiBka:
a). eHtp C(3;—4;-1) ta R =4;
0). uentp C(-1;2;0) ta R=3;
B). cpepa HE ICHYE.
6.68. BxkasiBka:
a). KpyroBu# MIJIIHAP 3 BiCCIO, IO MapasienbHa oci 0y;
0). rinepOoTIYHMUIA UITTHP 3 BICCIO, IO MapajeibHa ocl 0y;

B). T1epOOIIYHUN MIJIIHAP 3 BICCHO, IO TapajeinbHa oci 0X, 1 HAMpSIMHOIO
2 2

Yy YA

AN

25 16
r). mapaboJIYHUI HIIIHJP 3 BICCIO, 1110 TapajieibHa oci 0y, 1 HalpsIMHOIO

(z+2) =2(x-1), y=0;
). mapa®oIIYHUN HUJITHJP 3 BICCHO, IO MapayiesibHa oci 0, 1 HalpsSMHOO

Xx=0;

y2=—6z, x=0;
). KpyTOBH IIIIHJIP 3 BICCIO, 1110 MapajenbHa oci 0z, 1 HAMPSMHOIO

x2+(y—2y =4, z=0.

2 2 Z2 2 2 Z2

6.60.2). ~+d +Z 1, 6. Y _Z _q.
4 4 4 25 25 16

B). X +y?—-9z°=0; 1). x*+y?-z2°=1ix>-y*+z°=-1.
6.70. a)., 0)., B)., ). CNOTHYHMNA TapadOJIOIs;

). IBONOPOKHUHHUH T1ep0oJIoiz;

). OJHOTIOPOKHUHHUM TinepOoIoi.
6.71. a). oMHOIOPOKHUHHMIA TiepOOIIOis;

0). emincoin;

B). OJTHOTIOPO>KHUHHUI Tirnepoos1oisn;

T). eJTINTUYHHIN TapaboIoi.

Tema 7

7.1. f(o)=1;f(3)=10; f(-3)=28;
7.2. 1(-5)=-3;1(-2)=0;1(0)=4;1(3)=1;
7.3. f(~1)=2; f(2)=5; f(0)=1; f(3)=10; f(x)=x% +1;
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7.5. 1). ui; 2). Tak.
7.6. 1).J_rg 2).-1; 3). 2; 4).—%; 5).-8; 6).1; 7).0;1; 2; 8).%n,nez.

7.7. a). f(—1)=—1;f(0)=—%;f(1)=0; 6). f(0)=—1;f(1)=—%:

B). f(~1)=04;f(0)=03; f(1)=0; 1). f(0)=0; f(1) =1

n). f(-)=-1f0)=0;f@1)=1; x). f(-1)=-2;f(0)=-1;f(1)=1
7.8. a). D:(~x—-2) U(-27)u(7;); 0). D:(—oc;—4) U (—4;4) U (4;0);
B). D:(~x;0]; r). D:&;
n). D:[-20); XK). D:(=00,0) U (0;0);
3). D:(~000) U (2,5;0); K). D:[L3)u(4;0);
n). X € R,xkpimm,n € z; M). XeR;
1 3-5 3+45
H). D: (i), 0). D:[= ==,

n). D:[-57]\{-70;7;2x }.

7.9.a). V =47h (puc. 7.7);6). V = 57r? (puc. 7.8); B). h= , ! > (puc. 7.9).
v A Vv gl h A
127 +
8 - 20n
dn— 51
0 ° f=
12 h 12 r
Puc. 7.7 Puc. 7.8 Puc. 7.9
7.10. a). ¢pyHKIIIA cTalliOHAPHA; 0). dynkiis 3pocrae Ha R;

B). 3poctae Ha (-1;); cagae Ha (-o0;-1);

r). 3poctae Ha R; 1) 3pocTae Ha (—oo;—%j , ClIaJIa€ Ha (—%;ooj;
k). 3pocTae Ha (0;); ciagae Ha (-;0);

3). 3pocTae Ha (—%;%); K). 3poctae Ha (-0;0) i (0;0).

7.11. 1). puc. 7.10; 2). puc. 7.11;  3). puc. 7.12,
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A A
T T
| | > - ' > =
S N
Puc. 7.10 Puc. 7.11 Puc. 7.12
/4 T
T2a)T=x §)T=r »T=d4r; DT=00 nT=75 oT=70x
7.13. k). puc. 71.13; n). puc. 7.14; m). puc. 7.15; n). puc. 7.16;
0). puc. 7.17; ). puc. 7.18; p). puc. 7.19; c). puc. 7.20.
A A
y y
1 : n y=-x2+2%
1 y =sin Xx,X# __+mn,nez 1] 2
N i
—T s T T X l l X=
I 2 4 2
Puc. 7.13 Puc. 7.14
v A yA
y=/X,X>2
y=1sinx>0
2__ :/: \\O l() /’ :\O O_O
17T \ I \\ | >
\ 0 (m I2m X
| | > \ ! \ !
oN_ 1| g \ S L
1 2 OS50 020
1T
= —1,si 0
JO X0<x<2 y sin X <
Puc. 7.15 Puc. 7.16
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c—0——0 3O—O—O c—0O0——0
y =3 mpu sin x>0
T sin x =1
s NN
/N /o
I' \l n\l )Izrc >
- 0 X
\ /’ \
"1 AN
-1
Puc. 7.17
A | A I
y | y |
| |
X : :y = |tg|x|
y=(7 ~1,X<0 y=2%X-1x20 | :
| J —
i | t |
T
) Il > 2 | // If
A
1 |/ |
1 f‘l |
i
Puc. 7.18 Puc. 7.19

‘x—2‘+‘x+2‘

\J

Puc. 7.20
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Tema 8

8.1. )__ 2) 2: 3) 2; 4)_ 5) 0 6) —co.

8.2.1) 12; 2)_6,3)£ 4)—J§ 5) 6)—%.
83.1) -1; 2) _%, 3) _% 4 ! Li5)w; 6)—0.
8.4.1)VJ2; 2) 2; 3) ; 4)1; 5) -10; 6) —£ 7) — )‘f; 9) -3; 10) .

8.5.1)3;2)1;3)-1;4) _00;5)5; 6) o

8.6.1)0; 2) 3)0 4) , AKIIIO X —>+00 1 —oo, SIKIO X —>—00; 5) +2; 6) a+b

, SIKIIIO

X —> +00 1 o0, AKIIO X —> —00,
1

87.1) e*:2)e2:3)0;4)3;5)15;:6) e:7)1;8) e 2:9) e'92: 10) e P

8.8..1) %;O; 2) 0;c0.

8.9.1) % 2) w.3)1;4) i; 5) —; 6) 0; 7) -%, BKa3iBKa: CKOPUCTATHCS
arctgb — arctga = arctg b— ) =
+

8.10. 1) 1, sxmo X —+0 i -1, sxmio X—)—O, 2) + oo;

) } 1
3) me icuye; 4) Ina; BkasziBka: mokmactu X =1 ne x —0; 5) 1, Brasiska: x* =e*I"*;

6) Ve: 7) 4; 8) —%; 9) —%; 10) In2.

811.1) @=0(5); 2) a~ B;3) a=0(B); 4) @~ f;5) a~ B;6) A(x)=0(a(x))

2 1 1 9 In5-In4
8.12.1)1;2)3;3) =; 4)1;5) »0;6) =;7)-=;8) +0;9) —; 10 _
)1:2) )B )1:9) )4 ) 4 ) )25 )In3.ln6

1 :
8.15. —, BKaziBKa: MOKJIACTH arccos X =Y.

V2r

Tema 9

9.2. BukopucrtaTi yMOBY HENEPEPBHOCTI (PYHKIIII.
9.3. Iloka3aTw, 1110 HE BUKOHYIOTHCSI YMOBH HENIEPEPBHOCTI B TOUI X, .
9.4. a) B Tourti X=0 po3pus Il poxy; B Touri X=2 po3puB I pogy 3 6 =10; 6) B Touri

X=—2 po3puB | poay 3 6 =2; B) B TOUKax X:§+7zn,ne z pospus Il pony; r) B
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tourli X =0 po3puB MOXKHA YCYHYTH, B TOUKax X =zn,ne€z (kpim n=0) — po3pus II
poxay.

9.5.a) Hi; 6) Hi; B) Tak, a =—1.

9.6. a) Xx=1 - touka po3puBy Il pony; 6) X =-1;3 - Touku po3puBy Il pony; B) X==1 -
Touku po3puBy Il pony; r) X =0 - Touka po3puBy, KU MOKXHA YCYHYTH; 1) X =—2 -
TOYKa pO3pPUBY, KM MOXHa yCyHyTH; X =15 - Touka po3puBy II pomy; x)

X=7m+2mM, NezZ - Toukn po3puBy Il pony; €) X=%(2k+1), ne k € z - touku

pospuBy I pony.
9.8.2) Xe(—0;—1)U(2;5); 6) X>—1; B) Xxe(—00;-3) U(-2;0);T) X €[0;1)U(4;0).

9.9. TIpu X =0,

Tema 10
. 6 3 : 3
10.2.1 fz —2/2x¥2 1 3 —;4) ——;5)7x3; 6 :
)X ) e D 90
3 —2x° +3x* —3x* +14x -7 2In3 6
7) — ) 11) ————; 12 +—.
) 24/2x° ) x*(1-x)° ) x> ) x>
10.3. 1) —4x(15x2): 2) 2x(2x% +1); 3) X=X+ 1)
(x-1)°
10.4.1) cosx ————; 2) 5(cosx —xsinx); 3) tgx+X+\/— 4)—XS'nXJ2rCOSX;
sin“ x cos? x X
5) x?(3cos x — xsinx); 10) 0.
1-Inx 1 In2 eX (142X +24/2x)
105.1) 1+1Inx; 2 :3) e*(log, x+——); 4) - ;5 ;
) ) ) e”(log, XInZ) ) In? x ) i
L 3 3
6) x.¢*: 7) 22 -In2: 8) ﬁ(lnx+2+n)+8; 9) X (1+In2x 32e)+4_
2X X(X“ +4)
Inx
11y 2 2. g5 Xnx+1)+10. 13)m 15) 22" (14 Inx)-In2.
X
1,y e .2
10.6. 1) 2X . 2) 6(X+1)7 (x 1); 4) M 5) 22X : _23|n4 2x;
33/(1+ x?)? X sin5 cos® x*  cos* 2x
1
—Cos— . 5
6) X: 9) —sin2x-coscos2x; 12) ——; 13) — ;
X2 24/ (x+2)(x+3)
14) 3-257 3 |n2 . 5in6x: 15) :

(x+1)|n(x+1)-|n|n(x+1);
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. In? x
16) 243'”" — 17) tg®x: 20) 26 -Inx.
(1+tg”x)-cos” x X

10.7. 1) X*(1+Inx): 4) x5 (X o5 x-Inx):
X

5) (cos x )2ce¥ (Incizx —tgx - arctng;
1+ X

6) (1+2x)(1+3x)+2(1+x)(1+3x)+3(x+1)(1+2x);
7)_(x+2)(5x2+19x+20); ) 3x% +5 3/ X2 ;
(x+1)*(x+3)° 3(x2+1) Vx?+1

9) (arctgx ) -| Inarctgx + 2X ; 10) XX -xx(l+lnx+ln2 x}
(1+ x“ )arctgx

X

_X X - _y -
10.8.1)_2x+y;2 e +y;3)e siny+e smx;4)i2+1.
X+2y el +x e’ cosy+e Y cosx y

1 3 t(2 —t? 1
—— 3) t;4)( 3);5)—2-
4sin” t 4e 1-2t 2(t+1)

109.1)-1; 2) -

1 B 4 1
10.10.1) —7%1In2; 4)1.5) =: 6) 1—et: 7)e(e—1); 8) +—: 10)2; 11) ——.
) -7 ) )3 ) ) &( ) )3 ) )ﬁ

Jx

3
10.11.1) 2; 3) —2cos 2x; 5) e4 (1- 2a”xy
X

C2(y*+1)
5

).7)

; 8)

1
D (ax-y?) y

9) ¥ —eXJex-1). 10) _AxEy) gy 12y°(xy? +1) .

(ey+1)3 ’ (x+y+1)% (3xy? +2)3
b ) sec> t 3
12) ——-cosec“t; 13 » 14) —.
) a’ ) t )4et

10.12.1) x—y+1=0; 2) x—-4y+4=0,4x+y-18=0; 3) y—-5=0, x+2=0;

4) x-1=0, y=0; 5) y=2x, y:—%x; 6) x—2y—-1=0, 2x+y—-2=0;

7) 6x+2y—7=0,2x-6y+37=0;
8) notmuHi: Yy =3—-X1Yy=X-1;

9) notnuna i HopMmaits B Toulli (-1;0): Xx—y+1=0 1 X+ y+1=08 Toumi (3;0):
X+y—-3=01x-y-3=0.
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10) Ha ko1 3a/1aHiii yMOBI BiamoBinatoTh Touku (3;4) i (-3;-4);

I1) a) y:x+@; 0) noTu4Ha y=\/§x+a(2—%}

HOpMaJIb y:—%+3aT7;; 12) x+y=4, x—-y=2; 13) M(2,1) npu t =1;

43
14 =arctg ——.
) @ g 13

10.13.1) Ymin =110; Yinax =174: 2) Yirin =+2; Yinax =25 3) Yiin =+ 25 Y = V2.
10.14. 1) ¢ynkiis onykia Ha (—%,%) 1 BrHyTa Ha (—OO,—%)U(%,—FOO);

6) dyHKIIis omykia Ha (—oo,0) 1BrayTa Ha (0,+00).
10.15. 2) BepTukanmbHi acUMNOTOTH X =+2, TOopu30oHTadbHAa acumnTota Y =0, TOYOK
eKCTpeMyMa HeEMa, TOYOK IEPEruHy HEMa,
3) ropuzoHTanpHa acumnTora Y =0, X=3 - TOUka MaKCUMyMy, TOUKU IEPETUHY:
X1 =0, X, =127 1 X3 =473;
4) aCHMIITOT HEMa, X = € © - TOdKa MiHIMyMy, TOUOK IEDETHHY HeMa;
5) noxwia acumMnToTra Y =—X,, TO4UOK EKCTpPEMyMy HEMa, TOUKHU neperuny X; =0,
X, =1.
X X

© "X dx; 2) - ————dx; 4) 9VxInxdx.
X

X-e V1-e?

10.17. 1) BUKOPUCTOBYEThCS (opMyIa 3/ X + AX = 3x +

10.16. 1)

AX

33/x?

i 3/65 ~ 402; 2) 0,486.

10. 51 1.3y 8. 4y _L.5) L
1018.1) = 2) 1;3) 2: 4) -3 5) 7.

Tema 11
11.2.1) x(7 —=x)+c; 2) x2(1—x)+c; 3) §+In\x\+c;
4) —Zcosx+%sin3x+c; 5) S +C.
11.3. x*-x*+3.
11.4.1) —%(c—3X +5); 2) %(4.7”4 ~195); 3) —%(ct93x+ 2).

1 1
115.1)-6x 3 +18x8 +5In|x+c; 2) 5sinx — x° +In|x+c; 3) 3 +sinx+c;
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2
4)%—x+c; 5)%\/§+c; 6) Sin X —COSX+C;

7) —(ctgx +tgx)+c; 8) X—COSX+C; 9) %tgx+c;
10) SinX—X+C; 11)a—x—i+0' 12) 2(x —arctgx)+c;
’ Ina Jx ’
2
X 1 X 1 |x-+10|
13) — +3x+¢c; 14) —arctg—+c; 15 In +C;
)5 NN ) 2010 " x 1 v10
16) In‘x+\/4+x2‘+c; 17) arcsin—— +¢: 18) ar«:sini—ln(x+\/x2 +2)+c;
242 V2
19) tgx — X + ¢.BxaziBka: nokiactu tg°x = sec? X —1; 20) —Ctgx — X +C;
X
21)ﬂ+c.
In3+1
11.6. 1)1In\4x+1\+c; 2)—4‘/1—§+c; 3)—2cos(2x_1)+c;
4 2 4
= 1 1
4) 4e 2 +c; S)Earctg2x+c; 6)—?tg(3—x)+c;

7)x—lcos4x+c; 9)§x+lsin2x+isin4x+c;
8 4 32

10) %Inz X+C: 11) %In(xz +9)rc;  12) é\/(Byz w1 +;

13)—1e"‘2+c; 14);2+c; 15)Ex/sin3x+c;
2 10(1-5x3) 3
16) -3 3/cosx +¢; 17) %tgzx+tgx+c; 18) e'% +c;
2
cos? x 1
19)4cosx( —1]+c; 20) In|———|+c;
V2 -3e*
21) %wllng Yy +C; 22) In\x\(%lnz x+3)+c; 24) %x—%ln\3x+2\+c;
25) %w/(arcsin x)° +c; 26) §3\/(x4 +1)2 +C; 27) 2¢V* 4¢:
28)%x/ln3x—6\/lnx+c; 29)%In‘x3+\/x6—2‘+c;

30) 24/3+sinx +c; 31) %wlarctg?’ex +cC.
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3
11.7. 1) %(Inx—%}tc; 2) e*(x-1)+c; 3) x(Inx—1)+c

4) xarctgx—%ln(1+ x2)+c; 5) %[(xz +1)arctgx]+c;

2
8) X—+£xsin2x+£cost+c;
4 4 8

6) (x+1)arctg /x —+/x +c;
10) x—+/1—x? arcsin X+

12) 5\/1+ X +%In‘x+\/l+ x2‘+c; 13) g[sin(lnx)—cos(lnx)]+c.

2X+3— \/_|
2x+3+\/_‘

11) %ex(sin X —COSX)+C;

11.8.1) arcthlJrc 2) éarctgx%z+c; 3)

In
\/5
2 1
5) gln(Sx—1)+§In(2x+1)+c;

6) 2In(x2 +5)—\/§arctgl+c; 7) In(x+1+x/x2 +2x+3)+c;

4) In‘Bx2 —7x+1]4 +C;

J5
1 . 8x+3 1 ‘
8) = arcsin tc: 9 —In‘Sx—1+\/9x2—6x+3‘+c;
) Qe ' 7

10) arcsinX;;ZJrc; 11)%\/4x2 +4x+3 +%In‘2x+1+\/4x2 +4x+3‘+c;

12) —1—11\/3+66x—11x2 +c; 13) —H3+4x—4x2 +£arcsin rc.
11.9.1) In X +C; (X 2) +C; 3) 1 +in|-=~ |+c
Jx2 +1 x-1 1+X X+1|

4) x+3Inx—3-3Inx-2/+c; 5) —%In(x2 +1)+%arctgx+%ln\x—l\+c.

11.10.1) = x—ism4x+c
32

2) §x+lsin2x+isin4x+c;
8 4 32

1
3) gcos3x—cosx+c;

4) Ex—lsin2x+isin4x+c;
8 4 32

5) _ L os® x+ 2 cos? X+C;
5 7

8)lx—isin4x+c;

8 32

1 4.1 9 : .
9)—thg X+§Ctg x+Injsinx +c;

10)tgx+£tg3x+c;

N\><

11)—In 1g° =2

X
2tg 2 —

+C,

1
12)—arctq [2tg —| + C
- g‘ o’
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6)i 3x—sin4x+sm8x +C; 13)x—tg§+c;
128 8 2

2

7) tgTX+In\cos X +c; 14)%(tgx+ln\tgx\)+c;
11.11. 1) 2(442;715)() 1-3x+c; 2) %W—In(“\/x?’ +1)]+c

) — 4\/ 1\/ 3 4c; 4) %arcsinx—_2+c;

X2

5) 2 \/x—l{(x_l) +3(X_1)2 +x:|+c; 6) 2+/x —2+/2 arctg \/g+c
7 5 2

Tema 12
121, 1)2,625; 2) 3¥2-4; 3) 2, 4)1; 5)-1; 6)0; 7) 4327 g 26,
3 In41n27 3
In5 1 3 e”
9 o 10) =: 15) In4->: 16) —.
) )3 ) 2 ) 5

12.2. 1) ?; 2) 1. BkaziBka: 1ei iHTerpan MpeacTaBisie coOOI0 IJIONIYy KBajaparta 3i
cropoHoto a=1; 5) 4.

12.3. 1) nomatHiii; 2) nogatHii; 3) Bix eMHUM; 4) MonaTHIN, 5) BiA €MHHM.

12.6.2) %; 3)9; 4) 5%; 5)18: 6)2; 7)1: 8) %; 10) €3 —1; 11) e* —5; 12) In2:

2
13) mab;  14) 3ma?; 37a

. 16) 67a%; 17) a’; 18) 97”

12.7. 1) —(13J_ 8); 2)—| n3; 3)@; 4)%; 5)J§+%In(2+ﬁ);

6) In3; 7) ¢ 4+1; 8) 6a; 9) Sa; 10) 44/3; 11) 8a; 12) 37723; 13) 3Hax0AMMO

2(/7 %

,0' =-—acos” —-sin 3 1 mudepeHIian TyTH

=\ p*+ ,0'2 de = acos? %d(o. [TosoBuHa 11i€T TiHIT

(IIMB. pUC.) OMUCYETHCS KIHIIEM MOJIIPHOTO pajiyca npu

\

. . 2
smiai @ Bim 0 1o §7Z'. Tomy 3a dopmymnoro (12.14)

JIOBXKHHA BC1€T KPUBOT
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34 : o

2 2"
L =2a I c0s2Pdp=a j (l+COSZ—(pd¢j:a((p+§Sin2—(pj _Sar:
) 3 ) 3 273 2
0
14) maar? +1 +%In(27z+ Jazr? +1)
12.8. 1)2—”(12—5 - 1} ~0845; 2) 17 3) 4z[v2 +In(1+v2),
27\ 27 3
8z 5) —3”19_7‘%; 62 7

2
8) mpuitHATH ) 3a He3aIeKHY 3MiHHY. Tomi S=7Z’I w/16—3y2dy. Jlam Ttpeba
0

3aCTOCYBATH I1JICTAHOBKY Y = i sint. S= 27{1 + 4_7[j :

NE) 3V3

10) 296 7; 11) 3rx.

12.0.1) 127;  2) 5857  3) 2% 4y 3.2 5) © 57 3 :
15 4\ 3 2
3 3
6) 3427 7) 52 . gy 523 ) 2R 1) 32 3
15 105 105 105

12.10. a) 361xHUI 10 % : 0) 301KHUHN 10 % : B) PO301>KHUIA;

') pO301KHMUIA; 1) 301KHUH 110 1; e) 301kHuM 110 -1,

) 30DKHUM 10 7 ; 3) pO301KHUIA.

Tema 13

13.1.2) 1; 6) -1; 8) 0; 1) -0,8; 11) f(xY); €) ;y/+§;(

13.2. a) ycs mionuHa; 0) ycs TUIOIIKMHA, 32 BUHSITKOM TOYOK MIPSAMOi Y = X;
B) Y < X, MIBIUIOIIMHA MMiJI IPSMOIO Y = X pa3oM 3 TOYKAMH i€l MPsSMOT;
r) |y <|x

NpAMUMH Y = X Ta Y =—X pa3oM 3 TOUKaMH LUX MPAMUX;

, BHYTpIIITHS YacCTHHA MPABOTO Ta JIBOTO BEPTHUKAJIBHUX KYTIB, YTBOPEHUX

J) YacTHMHA TUIOIIMHU 1032 OJIMHUYHHUM KOJIOM, JI€ IIEHTP — IMOYaTOK KOOpAMHAT
(x% + y? 21);
e) X%+ y2 <1, yacTuHA TUTOIITUHY 3HAXOIUTHCS B KOJII;

k) CIMEMCTBO NpPSIMUX, IIO0 MPOXOJUTH 4Yepe3 MOYaTOK KOOpPIWHAT y:ezcx, abo
y=C1X(¢; >0);
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3) ciMeWCTBO JiHIM Xy =C; npu C#0 - cimMeilcTBO piBHOOIUHUX rinepbo, a mpu C=0
- CYKYITHICTb Ocel koopAauHaT Ox 1 Oy
k) X >0;y >0, BHyTpillIHI TOYKH TEPIIOTO KOOPJMHATHOTO KYTa;
J) 1Ba TYIIl BEPTUKAIbHI KyTH, yTBOpeHI npsiMmumu Y =0 1 Y = —2X, pa3oM 3 TOUYKaMu
[UX MPSIMHUX 3 BUITy4eHHM iX criabHOi Touk (0;0).
13.3. 1) cimeiicTBO miommH X+ Y +3Z =C;
2) cimeitctBo chep X% +yZ + 2% =c (c>0);
3) cimeiicTBO cdep x> + y2 +2° :C(C>O); ko ¢=0, To chepa BUPOIKYETHCA B
TOUKY.
13.4.2) 0; 6) e icuye; B) 1; 1) 1; m) 1; €) O.
13.5. a) Touku npsmoi Y = 2X; 0) Touku napadou y2 =4x,
B) TOYKU Ocel koopauHaT Ox 1 Oy;
I') TOYKH KOJa X% + y2 =1 1 mouaTtok koopauHat (0;0).

2y — 2X
13.6. a) Z' :3X2—3y; Z’ :3y2_3)(; 6) Z' == - Zr -7 .
' ' ey (x4 y)?
: y . X .. 1, 1
B) Z, = , Z =7, T Z ==, 7., = — ;
) Zy X2_y2 y X2_y2 ) 2 1452 Y 1+y2
n) Z, =lcos§cosx+lzsin§sinl; Zy =—i2cos§cosl——sin§sini;
y X X y X y y X X 'y X
e) Z, =— X . z’——X2
CoxPay?T T oy +y?)
13.8. a) dz=%+;/fm; 6) dz =e*[(xcosy —siny)dy + (siny + cos y + xsin y)dx];
5) dz:2(xdy—ydx); r) dz = fdx N 2_C(2)sydy;
w2 sin 2y X“+4 sin“y+4
X

1 ydy
Ndz=——2 | dx+ |
w/x2+y2[ x+w/x2+y2]

13.9.2) d?z = %(Syzdx2 — Axydxdy + deyz);
X

X2

B) d%z =" (y2dx? + 2(1+ xy )dxdy + x%dy? ).
> > 1(: = 1 : =
13.10. 1) 6i+4j; 2) §(2|+ j) 3) m(— y0|+xoj)

0 0
13.11.1) 0: 2) g; 3) %; e

6) d2z = — Y dx? +dedy;
X

9
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x-1 y-2 z

13.12. a) 2X—4y—-72+6=0; > = 2 :—1; 0) X+y—-z2-1=0;
x—1:y—1:z—1;B)X_2y+Z:O; x—1:y—1:z—1;
1 1 -1 -1 2 -1
S
r) X—y+2z— 2 =0; x-1_y-1_ 2.
2 1 -1 2
T V4 1
x-1_y_z 4 VT4
z=2(x-1 —_—:—; X—y—-2z+1=0; = = .
n) z=2(x-1), 0T 9x7Y 1 - 3
13.13. a) zi,(—4:;1)=-2; 0) 2, (2;-2)=8; B) Zmax (0;0)=1;

r) y Ttoumi (0;0) exctpemymy Hemae; Z.(a;a)=-a°, saxmo a>0;
Zox(@;8)=-a°, sxmo a<0;

) Zmax =4, e) Zmaxz%;npn x=y:§a.
hv5  h : : .
13.14. R_— H =5 AKIIO R - paalyc OCHOBM HaMmeTy, H - BUCOTa LWJIIHIPUYHOI
‘laCTI/IHI/I, h - BUCOTa KOHIYHOI BEPXiBKH.
16 . 1 1
13.15.a) z =——} Zuic =16; 0) Z,,0, =9 Zaic =11 B) Z,pin == Zuaiic = =
) Haum 3 17) ) 0 ) 2 3] 2
F) Zyain = 1 Lyaic = =4.
2 2
1318, 92, L 0z, 1 %
op=  p° 0p° p Op
13.20. V —%a3
Tema 14
14.4. y =x* +3.
145. x? +y% =—
146.1) y=1, 2)y=yx+(y)?*; 3) y =2V x.
14.8.1)y:/c; 2)y:M; 3) y=—x-2Inl-x+c
In~ X
X
1
4) y—1=ceX; 5) arcsiny—arctgx =c; 6) X2 +y? =x2y? +c;
1
7) y=c-eX; 8) x+y=Inc(x+1)(y+1).
.2
149.1) y=c.e'*,y=e"*2; 2)y:%xl,y:23in2x—%;
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3)1+£:c,y:—x; 4) y? =c?x% —1,x* =4 +4y?;

Xy

14.10.1) y = xarcsin & 2) y=xe * 3) y+yx2 +y? =cx?;
X
4) y =~Jcx +x2; 5) y=xv2Incx®; 6) y = x3/3Incx;
2X

7) y =xe%; 8) y= :

y 1-cx?

x% -1

2) y=xe¥, y=xe_%.

1411.1) y= 5 ;

X2

—a — 3
14.12.1) y=""°_; 7) y = £ C0s2X. 3) y= 2% 2 +ox:
2X 2C0S X
N : In(c-19)
4) y=|2sin—+c {tg—; 5 y=Inx+% : 6) y=1+— < :
)y ( 2 jQZ )y A )Y COS X
7) y=(x+1)* +c(x+1)%; 8) y=sinx+ccosx; 9)eXy=x+c;
X2
10) y:x2(1+ce%j; 11) yz(x2 +1+cexz):1;13) y% = ° .
2X+C
14y y2 =t —.
1+ ce”

14.13.1) y® =x+ce™*, y3 = x—2e%,

3
14.14. y = ZXA + 2.

3 2
14.15. y:%+%—5x+2—:.

5 2
X 3 2 X 3 2
14.16. 1 =——+C X" +CoX" +CaX+Cy;2 =—InX——X“+C;X+Cy;
)Y 100 “ 2 3 4:2) Y 5 4 1 2

3) y:—%sin2x+clx+cz; 4) y=—XSINX—2C0SX+C;X+Cy;

1 5 , 5
s XX+
(x+2)? 16 4" 4

6) ¥y =3InX+C X% +CyX° +CoX+Cq, ¥ =3INX+2x* —6X+6;

5 y=-

7) y=—C0S2X+C;X+Cy, Yy=1-c0s2x; 8) y=c1x+xarctgx—ln\/1+x2 +Cy;

9) y :%x2 arcsin x+%x\/1—x2 +%arcsin X+Cy +CyX;
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X2 7 9 1 7\ Vs
10) y=2—Inx——X? +5X—=; 11) y:sinx+—(x——j +2(x——j;
2 4 4 2" 2 2

12) y—ie L 54,28, 38, 1
32 16 24 16 16 32
14.17.1) y = arcsin® x + ¢, arcsin X +Cy ; 2) y=c&* +¢y;
3) y:%(x—cl)3+cz; 4) y=%+cllnx+c2;
5) y:clsinx—x—%sin2x+cz; 6) y=cyx(Inx—1)+c,;

7) y=e"(x—1)+clx2 +Cy;
1 ~J-c \
2./-¢; x+J—c‘

arcty —+2¢,, a1 ¢, >0,y = +C,, ans ¢ <0,

g”r o

y=02——,IIJIHC 0;
X
2

10) y:clln\x\—%+cz.
14.18. 225(y —1)% =8(x—1)3(3x +2)2.
‘1—1/2y+1‘
1+2y+1"°
3) ctgy =C, —C1X; 4) y =(c X+, )%

2
5) 4(cyy 1) =(C1x+C; ); 6) x+c, == [y -2y +au;
7) Jl+c,y? =cx+c,, ge ¢, =c,-c,; 8) 2y> —1:(2X+3)2;

14.19. 1) y—In(cl+ey)=cl(x+cz); 2) x==In

2
9)y:M; 10) Iny=1- 1 :
4 C1X+C2
14.20. y = ——(3x—1)7.
y= ﬁ( )73
Tema 16
-1
3 2 4 NAX
16.1 1) Jdx [f(x,y)+[dX f(x,y)dy;
1 0 3 0
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2\/y 242 *
2) Idy If(x y Jdx + I dy| 2f(X y )dx;
0 y? 4
4

In2 e* 2

4) Idxjf(x y dy + IdX\ f(x, y)dy+IdXJf(x y)dy.

n2 1

i
0S¢
f

IS

16.2 dgo

O —h
O'—.m

16.31)7;2) 3)— 4)— )g

3

27 a 2
1641) —;2) —:3) —67°;4)8.
)3 )12 ) =677 4)

16.5 1) 44/3; 2) =:3) e —1; 4) In3; 5) "E 6) 2a’.

oOmnacti D.
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T

2 .
(pcosg,psing)pdp+[dg|  f(pcose,psing)-pdp

T

4

TpebGa BpaxyBaTu CHUMETPIIO



