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ЗАГАЛЬНІ ПОЛОЖЕННЯ 
Запропоноване видання являє собою методичні вказівки для 

вивчення загального курсу вищої математики з модуля 3 студентами 
першого курсу інженерних спеціальностей. 

Методичні вказівки містять систематично підібрані задачі та 
вправи з розділу «Інтегральне числення», а саме: знаходження та 
застосування невизначених, визначених, невласних, подвійних, 
потрійних і криволінійних інтегралів.  

Основою навчання є самостійна робота студента над 
підручником, конспектом лекцій та виконання індивідуального 
завдання. 

У даних методичних вказівках наведені завдання по варіантах 
для виконання самостійної роботи , а також приклади розв’язання 
типових задач.  

 
МОДУЛЬ 3  

Розділ: ІНТЕГРАЛЬНЕ ЧИСЛЕННЯ 
Завдання 1. Знайти невизначені інтеграли. 
Завдання 2. Обчислити визначені інтеграли. 
Завдання 3. Обчислити невласні інтеграли або довести їх розбіжність. 
Завдання 4. За допомогою визначеного інтеграла обчислити площу 
плоскої області D, обмеженої заданими лініями.  
Завдання 5. Обчислити довжину дуги заданої лінії.  
Завдання 6. Обчислити об’єм тіла, утвореного обертанням фігури Ф 
навколо заданої осі координат.  
Завдання 7. Обчислити площу поверхні, утвореного обертанням дуги 
кривої L  навколо заданої осі.  
Завдання 8. Змінити порядок інтегрування та зобразити область 
інтегрування. 
Завдання 9. За допомогою подвійного інтеграла знайти площу 
плоскої фігури, обмеженої даними лініями (зробити рисунок). 

Завдання 10. Подати подвійний інтеграл ∫∫
D

dxdyyxf ),(  у вигляді 

повторного інтеграла з зовнішнім інтегруванням по x  і з зовнішнім 
інтегруванням по y , якщо область D обмежена заданими лініями. 
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Завдання 11. Обчислити потрійний інтеграл. 
Завдання 12. За допомогою потрійного інтеграла обчислити об’єм 
тіла, обмеженого заданими поверхнями (зробити рисунок). 
Завдання 13-14. Обчислити задані інтеграли. 
 

РОЗВ’ЯЗАННЯ ТИПОВОГО ВАРІАНТА 
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Завдання 2. Обчислити визначені інтеграли. 
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Завдання 3. Обчислити невласні інтеграли або довести їх розбіжність. 
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2

5

1
(lim

)
5

2

5

1

5

2

5

1
(lim

πππ

β

α

β

α

=−+−−=

=−++

++−=

+∞→

−∞→

arctgarctg

arctgarctg

arctgarctg
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отже, даний інтеграл збіжний. 

.
7

4
14)6

7

9
6

7

9
(lim)6

7

9
6

7

9
(lim

)6
7

9
(lim)6

7

9
(lim

)23(lim)23(lim

232323
.6

3/13/7

0

3/13/7

0

1
3/13/7

0
1

3/13/7

0

1

1
3/23/4

0

3/23/4

0

1

0
3 2

20

1
3 2

21

1
3 2

2

=−−+++++=

=+++=

=+++=

=+++=+

+→−→

+→
−

−→

−

−

+→

−

−→

−−

∫ ∫

∫∫∫

ααββ
αβ

α
α

β

β

β

α
αβ

xxxx

dxxxdxxx

dx
x

x
dx

x

x
dx

x

x

 

отже, даний інтеграл збіжний. 
Завдання 4. За допомогою визначеного інтеграла обчислити площу 
плоскої області D, обмеженої заданими лініями.  
1. Прямою y = x і параболою y = 2 x2 (рис. 1)

  






=
−=

⇒




=
−=

1

22

2

1
2

x

x

xy

xy

5,4
2

9

23
2))2((

1

2

231

2

2 ==







−−=−−=

−−
∫

xx
xdxxxS (кв.од.). 

 
Рис. 1 

2. Еліпсом  x = a cost,  y = b sint,  π20 ≤≤ t . 

y=2x2 

y=x 

 

-2 1 0  х 

2 

у 
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.14,3
2

2sin
2

2

2cos1
4

sin4sin4)sin(sin4

2

0

2

0

2

0

2
0

2

2
0

2

abab
t

tabdt
t

ab

tdtabtdtabdttatbS

≈=






 −=−=

==−=−=

∫

∫∫∫

π
ππ

π

ππ

 

3. ”Трипелюстковою розою” ϕρ 3cos2= . 

∫ ∫ =+=⋅=
6

0

6

0

2

2

6cos1
12)3cos2(

2

1
6

π π

ϕϕϕϕ ddS

 
.)од.кв(14,3

6

6sin
6

6

0

≈=






 += πϕϕ
π

 

Завдання 5.  Обчислити довжину дуги заданої лінії.  

1. ,
2

2x
y =  10 ≤≤ x . 

)од.(25,1))21ln(2(
2

1

1ln
2

1
1

2
1

1

0

22
1

0

2

≈++=

=






 ++++=+= ∫ xxx
x

dxxl

 

2.  Однієї арки циклоїди 

),sin(2 ttx −=  ),cos1(2 ty −=  π20 ≤≤ t .  

=+−= ∫
π2

0

22 )sin2())cos1(2( dtttl

.)(16=
2

t
cos8=dt

2

t
sin4=dt

2

t
sin16=

π2

0

π2

0

π2

0

2
∫∫

од  

3. Кардіоїди )cos1(3 ϕρ += . 

.)од(24
2

sin24
2

cos12cos226

)sin9)cos1(9(2

000

0

22

===+=

=++=

∫∫

∫
πππ

π

ϕϕϕϕϕ

ϕϕϕ

dd

dl
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Завдання 6. Обчислити об’єм тіла, утвореного обертанням фігури Ф 
навколо заданої вісі координат.  
1. Ф: y2 = (x - 1)3, x = 2; Ox (рис. 2). 

 
Рис.2 

ππππ
4

1
)1(

4

1
)1(

2

1

4
2

1

3
2

1

2 =−=−== ∫∫ xdxxdxyV (куб.од) 

2. Ф: 





=

=

tay

tax
3

3

sin

cos
 астроїда, Ox (рис. 3). 

 
Рис.3 

00sin0sin0 3 =⇒=⇒=⇒= tttay ; 

2
0cos0cos0 3 π=⇒=⇒=⇒= tttax . 
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=−=−=

===

∫∫

∫∫

2

0

2323
2

0

263

2

0

323
2

0

2

)(coscos)cos1(6)sin(cossin6

)cos()sin(22

ππ

ππ

ππ

ππ

ttdtatdttta

tadtadxyV

 

=−+−= ∫ )(cos)coscos3cos3(cos6
2

0

86423 tdtttta

π

π  

3
2

0

97533

105

32
cos

9

1
cos

7

3
cos

5

3
cos

3

1
6 atttta ππ

π

=






 −+−= (куб.од.) 

3. Ф: Oyyx ;13

2
2 =+ . 

3

2
2 1 yx −=  

При 0=x , 113

2

±=⇒= yy  

πππ
5

4

5

3
)1(

1

1

3

51

1

3

2

=









−=−=

−−
∫ yydyyV (куб.од.). 

Завдання 7. Обчислити площу поверхні, утвореної обертанням дуги 
кривої L  навколо заданої вісі.  
1. L: a2y = x3 (дуга кубічної параболи) між прямими x = 0 і  x = a; вісь 
Ox. 

2
2

3
x

a
y =′ ; ;)9(

1
)(1 44

2
2 dxxa

a
dxyds +=′+=  

dxxxa
a

yds 344
4 9

2
2 += ππ ; 

( )
)кв.од.(6,3)11010(

27

)9(
27

9
2

22

0
0

344
4

344
4

aa

xa
a

dxxxa
a

S
a a

≈−=

=+=+= ∫

π

ππ

 

2. L: 




−=
−=

)2sinsin2(

)2coscos2(

ttay

ttax
 кардіоїда; вісь Ох. 
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)2cos(cos2);sin2(sin2 ttayttax −=′−=′ . 

.
2

sin42coscos22sinsin222

)2cos(cos4)sin2(sin4)()( 222222

t
atttta

ttattayx

=−−=

=−+−=′+′
 

∫ ∫ =






 −=⋅−=
π π

ππ
0 0

2

2
sin2sin

2
sinsin28

2
sin4)2sinsin2(2 dt

t
t

t
tadt

t
attaS  

.)(
5

128
)

5
1

12(8

2
5

sin
5
1

2
3

sin
2

sin28
2
5

cos
2
1

2
3

cos
2
3

2
cos8

кв.од22

00

22

aa

tt
t

atdttt
t

a

ππ

ππ
ππ

==++=

=






 +−=






 +−= ∫

3.) L: ;2cos22 ϕρ a=  полярна вісь. 
Задана крива – лемніската Бернуллі; полярна вісь співпадає за Ох 
(рис. 4). 

;sin2cossin ϕϕϕρ a=  ;
2cos

2sin

ϕ
ϕρ a−=′  ;

2cos
)(

2
22

ϕ
ρρ a=′+  

 
Рис. 4 

)кв.од.()22(2cos4sin4

)(sin4

2
4

0

0

4

22

4

0

22

−===

=′+=

∫

∫

aada

dS

πϕπϕϕπ

ϕρρϕρπ

π

π

π
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Завдання 8. Змінити порядок інтегрування та зобразити область 
інтегрування. 

∫ ∫
++

−

1

0

11

2

2

.),(
y

y

dxyxfdy
 

 
Відновимо область інтегрування по границях інтегрування. Для 

цього на рисунок нанесемо лінії  211,1,0 yxyy −+=== (рис. 5). 

 
Рис. 5 

Останні два рівняння представимо як х + у = 2 та (х - 1)2 + у2 = 1. 
Змінюючи порядок інтегрування маємо: 

∫ ∫
−

−

2

1

2

2

2

.),(
xx

x

dyyxfdx  

Завдання 9. За допомогою подвійного інтеграла знайти площу 
плоскої фігури, обмеженої лініями (зробити рисунок). 

,3: 2 xxyD −=     043 =−+ yx . 

 
Рис. 6 

у 

х 2   - 2 

- 2,25 

4 

10 

3х + у = 4 

у = х2 - 3х 
 

2 

    2 0 

1 
у = 1 

у  

х  
х + у = 2 

1 
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Фігура обмежена знизу параболою xxy 32 −= , зверху прямою 

043 =−+ yx  (рис. 6). 

Отже: 

.
3

32
)

3
4()334(

2

2

2

2

3
2

34

3

2

2 2

=−=+−−=

===

∫

∫∫∫ ∫

− −

−

−−

x
xdxxxx

dydxdxdyS
x

xxD

 

Завдання 10. Подати подвійний інтеграл ∫∫
D

dxdyyxf ),(  у вигляді 

повторного інтеграла з зовнішнім інтегруванням по x  і з зовнішнім 

інтегруванням по y , якщо область D обмежена заданими лініями. 

2,0,2,: ==+== xxyxyxD . 

  

 
 
 
 
 
 
 
 

 
Рис. 7 

 Область D обмежена дугами парабол 





=

−=+=

yx

xyyx
2

22 )2(,2
 

і прямими 2,0 == xx  (рис. 7). Отже,  

∫ ∫ ∫ ∫ ∫ ∫

∫∫ ∫∫

−

+ +

−

++=

==

0

2

2

0

2

0

2 4

2

2

2

2

0

.),(),(),(

),(),(

2

2

y y

y y

D

x

x

dxyxfdydxyxfdydxyxfdy

dyyxfdxdxdyyxf

 

x 

y 

4 

2 

0 

- 2 

D3 

D2 

D1 2 

х
2 = у +2 

х
2 = у  
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Завдання 11. Обчислити потрійний інтеграл. 

∫∫∫ −+
V

dxdydzzyx ,)23( 3
   ,10: ≤≤ xV    ,20 ≤≤ y   31 ≤≤ z . 

Намалюємо область інтегрування (рис. 8). 

Згідно формули ∫∫∫ ∫ ∫∫=
V

b

a

a

p

d

c

dzzyxfdydxdxdydzzyxf ),,(),,(  

отримаємо: 

=−+=−+=

=−+=−+

∫ ∫∫∫

∫∫∫ ∫ ∫∫

dyyxdxdy
z

yzxzdx

dzzyxdydxdxdydzzyx
V

)2046()
4

23(

)23()23(

1

0

2

0

2

0 1

341

0

1

0

3

1

3
2

0

3

 

.26)326()3212()2026(
1

0 0

1
2

1

0 0

2
2 −=−=−=−+= ∫∫ xxdxxdxyyxy

  
 
  
 
 
 
 
 
   
 
   
      
 Рис.  8 
Завдання 12. За допомогою потрійного інтеграла обчислити об’єм 
тіла, обмеженого даними поверхнями (зробити рисунок). 

,0,0,0 === zyx       ,2=+ yx        
222 yxz += . 

Рівняння 
222 yxz +=  параболоїд обертання, інші поверхні – 

площини. 

у 

х 

z 

0 2 

1 

1 

3 
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).од.куб.(
3

4
))2(

12

1

43

2
(

2

1

))2(
3

1
2(

2

1
))2(

3

1
)2((

2

1

)
3

(
2

1
)(

2

1

0

2
4

4
3

2

0

2

0

33232

2

0 0

23
2

2

0

22
2

0

0

2

)(2

0

2

0

2

0

2/)(

0

2

0

2222

=−−−=

=−+−=−+−=

=+=+=

====

∫ ∫

∫∫∫

∫∫∫∫∫ ∫ ∫∫

−−

+−+−

x
x

x

dxxxxdxxxx

dx
y

yxdyyxdx

dyzdxdzdydxdxdydzV

xx

yxx

V

yxx

 

Завдання 13. Обчислити заданий інтеграл. 

∫
OBL

xdl,   де OBL  - відрізок прямої від точки О(0, 0) до точки В(1, 2). 

Запишемо рівняння прямої ОВ по двом точкам: xy 2= . 

Отже: dxdldxydl x 5,)(1 2 =′+= ; 

.
2

5

2
55

0

11

0

2

∫ ∫ ===
OBL

x
xdxxdl  

Завдання 14. Обчислити заданий інтеграл. 

∫ +
L

n dlyx ,)( 22

  де L – коло 
222 ayx =+ .. 

Запишемо рівняння кола в параметричному вигляді: 

π20,sin,cos ≤≤== ttaytax . 

Тоді dtyxdltaytax tttt
22,cos,sin ′+′==′−=′ , 

adtdttatadl =+= 2222 cossin . 

Отже: .2)(
2

0

121222

∫∫
++ ==+

π

π n

L

nn adtadlyx  
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ВАРІАНТ 1 
Завдання 1.  

1. dx
x

x2x+3
∫

3 2
 2. ∫ + dxx3  3. ∫ − x

dx

3  4. ( )∫ − dxx32sin  

5. ∫ − 39
3
2x

dx
 

6. ∫ − 245

2

x

xdx
 7. ∫ − 252 x

dx
 8.∫ xdx3cos2

 

9. ∫ −
dx

x

x

21  10. dx
x

x
∫ − 3

2

25

5
 11. ∫ − xdxx ln)53(  12. ∫ ++

+
dx

xx

x

54

12
2  

13. ∫ − 24 xx

dx
 14. ∫ − x

dx

sin2
 15. ∫ +− 652 xx

xdx
 16. dx

x

x
∫

3cos

3sin
3  

17. dxxx
∫ ⋅− 494  18. dxxx∫ 3cos  19. ∫ +++ 221 2 xx

dx
 20.∫ ++ xx

dx

cossin1
 

Завдання 2.  

1. 
dxxx∫ +

3

0

3 21
 2. ( )dyyy∫ −

3

2

1ln  3. dx
x

xx
∫ +

++1

0
2

24

1

133
 

4. ∫ −
2

0

22 dxxxx  5. 
dx

x

x
∫

−

−

4/

2/

3

sin

cosπ

π
 6. ∫ −+

3

2
2 232 xx

dx
 

Завдання 3. 

1. ∫
∞

+0
4)3(x

xdx
 2. ∫

∞

+0
4 116x

xdx
 3. ∫ −

3

2
32 )4(

4

x

xdx
 4. ∫

∞

∞− +− 1062 xx

dx
 

Завдання 4. ϕρ 2cos3= . 

Завдання 5. )0( )cos(sin2),sin(cos2 π≤≤−=+= ttttytttx . 

Завдання 6.  Oyyx ,14/9/: 22 =+Φ . 

Завдання 7.   ϕρ sin4: =L , полярна вісь. 

Завдання 8.  ∫ ∫
−

−1

1

2 2

2

),(
x

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. x = y,  x = 2y,  x + y = 3,  x + 3y = 3. 

Завдання 10.  0,3,4: 2 ≥=−= xxyxyD . 
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Завдання 11. ∫∫∫ ++
V

dxdydzzyx ,)32( 2
  ,32: ≤≤ xV  ,21 ≤≤− y  

    40 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,42 xz −=   xyx 422 =+ . 

Завдання 13. ∫ −+−
ABL

dyxyydxxyx ,)2()2( 22
  де ABL  - дуга параболи 

2xy =  від точки А(- 1, 1) до точки В(1, 1). 

Завдання 14. ∫ +−−
L

dlyxzz ,)2(2 222
  де L – дуга кривої  

,costtx =   ,sintty =   ,tz =   π20 ≤≤ t . 

 
ВАРІАНТ 2 

Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

−+
2

132 2

 2. ∫ + dxx3 1  3. ∫ + 93x

dx
 4. ( )∫ − dxx23sin  

5. ∫ + 39 2x

dx
 6. ∫ − 235 x

xdx
 7. ∫ − 52 2x

dx
 8. ∫ xdxtg 52

 

9. ∫ − xx

dx

2
 10. ∫ dx

x
x

3
sin  11.∫ ++

−
dx

xx

x

102
32

2  12. ∫ xdxx 5cos  

13. dx
xx

x
∫ −−

−

28

)2(
2  14. dx

x

x
∫

− 2

3

1

arccos
 15. dxex x

∫ + 2)3(  16.∫ +− xxx

dx

64 22  

17. dx
x

x
∫

+ 2
 18. dxxtg∫

3
 

19. ∫ +++ 1)1( 2 xxx

dx  20. ∫ ++ 3sin2cos xx

dx  

 

Завдання 2.  

1. ∫ +

312

0
6

5

1

12

x

dxx
 2. ∫

9/

0
2 3cos

π

x

xdx
 3. ∫

3/3

0
23

2

1++

4+2
dx

xxx

x
 

4. ( )∫
−

2/1

0
32

4

1 x

dxx
 5. ∫

2/

0

6sin
π

xdx  6. ∫
−

− −+

2

5
2 214xx

dx
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Завдання 3. 

1. ∫ −

3/

0 2cos1

π

x

dx
 2. ∫ −

1

0
3 42 x

dx
 3. ∫

∞

+0
22 )4(x

xdx
 

4. dx
xdx

∫

∞

1
22 )3+x(

 

Завдання 4. -x., yxy 32 ==  

Завдання 5. )2/0( ),3/(sin3 πϕϕρ ≤≤= . 

Завдання 6.  Oxyxy ,1,: 23 ==Φ . 

Завдання 7.   OxtytxL ,sin2,cos: +== . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−

−

−

2

6

2

1)4/( 2

),(
y

y

dxyxfdy . 

Завдання 9. y2 = 10x + 25, y2 = -6x + 9. 

Завдання 10. ,2: 2 yxD =     0625 =−− yx . 

Завдання 11. ∫∫∫
V

yzdxdydzx ,2
   ,21: ≤≤− xV    

,30 ≤≤ y    32 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,4 2yz −=  ,422 =+ yx   0≥z . 

Завдання 13. ,
3 53 5

22

∫ +
−

ABL yx

dxydyx
  де ABL  - дуга астроїди tx 3cos2= , 

ty 3sin2=  від точки А(2, 0) до точки В(0, 2). 

Завдання 14. ∫ +
L

dlyx ,)( 22
  де L – коло  422 =+ yx . 
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ВАРІАНТ 3 
Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

−+
2

2

2

543
 2. ( ) dxx∫ +3 21  3. ∫ − x

dx

32
 

4. 

( )∫ − dxx35sin  

5. ∫ + 39 2x

dx
 6. ∫ +14

3
2x

xdx
 7. ∫ + 25 2x

dx
 8.∫ xdxx 5cos3sin  

9. ∫ + 23 x

dx
 10. ∫ + xdxx cos)12(  11.∫ −+ 742 2 xx

xdx
 12. ∫ + tgx

dx

2  

13. ∫ −+ 1133 x

dx
 14.∫

+−
dx

x

tgxxtg
2

2

cos

)13(
 15. dxxx∫ 4ln  16. ∫ + 23 2xx

dx
 

17. dx
x

x
∫

−
2

2 9
 18. ∫ xx

dx
2cossin

 19.∫ +− 32 xxx

dx
 20.∫ +

−
dx

x

x

cos2

sin2
 

Завдання 2.  

1. ∫ +

1

0
2

2

1x

dxx
 2. 

dxex x

∫
−

−
0

2

2/2

 3. dx
x

xx
∫ −

+−3

2
2

24

1
352

 

4. ( )∫
− −−

2/1

2/1
22 11 xx

dx
 5. ∫ +

2/

0 cos2

π

x

dx
 6. dx

xx

x
∫

− −+

1

2/1
2

3

1  

Завдання 3. 

1. ∫
∞ −⋅

0

2

2

dxxe
x

 2. ∫
∞

−1
4 116

16
x

xdx
 3. ∫

∞

+1
23

2

)1( x

dxx
 4. ∫

−

3

2
32 )4(

dx
x

x
 

Завдання 4. .x, yxy 3==  

Завдання 5. )2/0( )3/(sin2 3 πϕϕρ ≤≤= . 

Завдання 6.  Oxtyttx ),cos1(6 ),sin(6: −=−=Φ . 

Завдання 7.   OxtytxL ,sin2,cos2: 33 == . 

Завдання 8.  ∫ ∫
1

0 3/2

),(
y

y

dxyxfdy . 

Завдання 9. x = y2 +5, x = 4y. 

Завдання 10. xyyyxD =≥−= ,0,8: 2
. 
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Завдання 11. ∫∫∫ ++
V

dxdydzzyx ,)4( 2
   ,11: ≤≤− xV  

,20 ≤≤ y   11 ≤≤− z . 

Завдання 12. ,122 =+ yx   0,2 ≥−−= zyxz . 

Завдання 13. ∫ +−
OAL

xydydxyx ,2)( 22
  де OAL  - дуга кубічної параболи 

3xy =  від точки O(0, 0) до точки A(1, 1). 

Завдання 14.  ,
8 22∫ −−OBL yx

dl
  де OBL  – відрізок прямої, що з’єднує 

точки О(0, 0) та В(2, 2). 
 

ВАРІАНТ 4 
Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

+−
3

2 32
 2. ∫ + x

dx

1
 3. ∫ − x

dx

41
 4.

 
( )∫ + dxx32cos  

5. ∫ − 39

9
2x

dx
 6. ∫ − 243

4

x

xdx
 7. ∫ + 32 2x

dx
 8. ∫ xdx4sin2

 

9. ∫ −
+

dx
x

x

1

2
 10.∫ − xdxx sin)31(  11. ∫ −+

−
dx

xx

x

54
12

2  12. ∫ −
dx

x

x

5sin2
cos  

13. dx
x

x
∫ − 43

2

 14. dx
x

x
∫

+ 3ln
 15. dxx∫ 2arcsin  16. ∫ − 83x

xdx
 

17. ∫ − 3xx

dx
 18.∫ − xxx

dx

cossin4sin2
 19.∫ +−− 12 xxx

dx
 20. ∫ + x

dx

cos53
 

 
Завдання 2.  

1. ∫ +

3

1
6

2

1 x

dxx
 2. ( )dxx∫ −

1

2/1

1arcsin  3. ( )∫ −

5

4
2 1xx

dx
 

4. dx
x

x
∫

−1

2
2

24
 5. ∫

4/

0

3 2sin
π

xdx
 6. ∫ +−

5

4
24 34xx

xdx
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Завдання 3. 

1. ∫
− −

7

1
3 7 x

dx
 2. ( )dx

x

xarctg
∫
∞

+0
241

2
π  3. ∫

− +

0

3
3)62( x

dx
 4. ∫

1

1
7 5ln

e

xx

dx
 

Завдання 4. .sin7y ,cos7 33 ttx ==  

Завдання 5. 33 23 2 9=+ yx . 

Завдання 6.  Oyttytx ),2/0(sin4,cos3: 33 π≤≤==Φ . 

Завдання 7.   
3: xyL =  між прямими Oxx ,3/2±= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−3

0

25

0

2

),(
x

dyyxfdx . 

Завдання 9. y = 10 – x,  xy  = 9, x = 7, x = 9. 

Завдання 10. xyyyxD ln,1,0,0: =≤≥≥ . 

Завдання 11. ∫∫∫ ++
V

dxdydzzyx ,)( 222
   ,30: ≤≤ xV  

,21 ≤≤− y    20 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,2yz =  ,0≥x   ,0≥z  2=+ yx . 

Завдання 13.  ∫ −++
L

dyyxdxyx ,)()2(   де L  - коло 

tytx sin2,cos2 ==  при додатному напрямку обходу. 

Завдання 14. ∫ −
ABL

dlyx ,)34( 3
  де LАВ – відрізок прямої АВ; А(1, 0); 

В(0, 1). 
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ВАРІАНТ 5 
Завдання 1.  

1. 

dx
x

xx
∫

+−
2

4 52
 

2. 
( )∫

−
3

1 x

dx
 3. ∫ + x

dx

32
 4. ( )∫ + dxx23cos  

5. ∫ − 293 x

dx
 6. ∫ − 98

2
2x

xdx
 7. ∫ + 92 2x

dx
 8. ∫ xdx4cos3

 

9. ∫ +
dx

xx

dx

3
 10.∫ − dxex x)8(  11. ∫ −+

−
dx

xx

x

76
41

2
 12. ∫

+
dx

x

x
3

)12ln(
 

13. 

∫ +−
dx

xx

x

1372  
14. ∫ + x

dx

cos51
 15. dx

x

x
∫ 4sin2  16. ∫ −− 822 xx

xdx
 

17. 

∫
− 2

2

16 x

dxx
 

18. dxxx∫ −4 23 12  19.
∫

1)1( 2 ++− xxx

dx
 20.∫ +− 3sin2cos xx

dx
 

Завдання 2.  

1. dx
x

xe

∫
1

lnsin
 2. ∫

2/

0

cos
π

xdxx
 3. ( ) dx

xx

x
∫ −

+3

2
2 1

2
 

4. ( )∫ −

5,2

0
325 x

dx
 5. dxx∫ +

π

π 2/

sin1  6. ∫
− ++

0

2
2 42xx

dx
 

Завдання 3. 

1. ∫ +

π

π 2/ cos1 x

dx
 2. ∫ +−

3

1
2 96xx

dx
 3. ∫

∞− ++

0

2 52xx

dx
 

4. ∫
e

xx

dx

1
3 ln  

Завдання 4. ϕρ 3cos4= . 

Завдання 5. 3/23/23/2 4=+ yx . 

Завдання 6.  Oxyxxy ,,: 22 ==Φ . 

Завдання 7.   ϕρ 2cos9: 2 =L , полярна вісь. 

Завдання 8.  ∫ ∫
−1

0

2 2

),(
x

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. 
211 xy −= , xy 10−= . 

Завдання 10. 0,2: 2 =+−= yxyxD . 



 28 

Завдання 11. ∫∫∫
V

zdxdydzyx ,22
  ,31: ≤≤− xV  

,20 ≤≤ y  52 ≤≤− z . 

Завдання 12. ,0≥y   ,0≥z   ,xz =   ,9 2yx −=   
225 yx −= . 

Завдання 13. ∫ −+−
L

dyyxydxxyx ,)2()( 22
  де L  - дуга еліпса 

tytx sin2,cos3 ==  при додатному напрямку обходу. 

Завдання 14. ∫ −
ABL yx

dl
,

)(5
  де LАВ – відрізок прямої, замкнений між 

точками А(0, 4) та  В(4, 0). 
 

ВАРІАНТ 6 
Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

+− 42 3

 2. ∫ +3 2 x

dx
 3. ∫ − x

dx

52  4. ( )∫ − dxx24sin  

5. ∫ − 47 2x

dx
 6. ∫ + 34

4
2x

xdx
 7. ∫ − 229 x

dx
 8.∫ xdxx 6sin2sin  

9. ∫ − dxxx 31  10. ∫
−

dxxe
x

2
 11. ∫ +−

−
dx

xx

x

1
13

2  12. ∫ − x

dx
2sin1

 

13. ∫ +
dx

x

x

1
 14. dx

e

e
x

x

∫
+− 3)5(

 15. dxx∫ + )13ln(  16. ∫ + 13x

dx
 

17. ∫ ++−
+

212

1

xx

dxx
 18. dxxctg∫ 52

 19. ∫ −+ 22 xxx

dx
 20. ∫ + x

dx

cos45
 

 
Завдання 2.  

1. ∫ −

e

xx

dx

1
2ln1

 2. dx
x

arctg∫
3

1

1
 3. ( ) ( )∫ ++

2

0
2 41 xx

dx
 

4. dx
x

x
∫

−6

3
4

2 9
 5. ∫

+4/

6/ 2sin
1π

π x

xtg
 6. 

( )
∫

− ++
−2

2/3
2

2

43
1
xx

x
 

 
Завдання 3. 

1. dxtgx∫
2/

0

π

 2. ∫
∞

+0
4

3

116x

dxx
 3. ∫

2

1 ln xx

dx
 4. ∫

∞

++1
2 54xx

dx
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Завдання 4. ϕρ 2cos3= . 

Завдання 5. ,)1( 32 += xy  що відсікаються прямою 4=x . 

Завдання 6.  Oxxxy ,2,)1(: 32 =−=Φ . 

Завдання 7.   OxtytxL ,sin23,cos2: +== . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−

−

1

0

1

1 2

),(
y

y

dxyxfdy . 

Завдання 9. 
x

y
1=   , xey 6= , y = 1,  y = 6. 

Завдання 10. 22 ,2: xyxyD =−= . 

Завдання 11. ∫∫∫ ++
V

dxdydzzyx ,)(   ,10: ≤≤ xV   

,01 ≤≤− y  21 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,422 =+ yx  ,4 yxz −−=  0≥z . 

Завдання 13. ∫ +−
ABL

ydyxdxxy ,)1( 2
 де ABL  - дуга еліпса 

tytx sin2,cos ==  від точки А(1, 0) до точки В(0, 2). 

Завдання 14. ∫ +L

dl
yx

y
,

22  де L – дуга кардіоїди 

2/0),cos1(2 πϕϕρ ≤≤+= . 

ВАРІАНТ 7 
Завдання 1.  

1. dx
x

x
x∫ 










+− 3

24
3  2. ( ) dxx

7
41∫ −  3. ∫ − 23x

dx
 4. ( )∫ − dxx25cos  

5. ∫ − 47

3
2x

dx
 6. ∫ − 289 x

xdx
 7. ∫ − 73 2x

dx
 8. ∫ xdx5sin3

 

9. ∫ − xx

dx

4
 10. ∫ − dxxx )1ln(  11. ∫ +

−
dx

xx

x

6
23

2  12. dx
x

x
∫ + 32 2

 

13. 

∫ ++ dxxe xx )1(22

 14. dx
x

xarctg
∫ + 241

2
 15. dxxarctg∫ 4  16∫ +−− )2)(1( 2 xxx

xdx
 

17. ∫
+ 252xx

dx
 18.∫ −+ xxxx

dx
22 sin3cossin2cos

 19.∫
++ )1( 22 xxx

dx
 20.∫ ++ 5sin3cos4 xx

dx  
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Завдання 2.  

1. ∫
2/

0

2cossin
π

xdxx  2. ( ) ydyy ln1
2

1
∫ −  3. dx

xx

xx
∫ −

−+3

2
3

2 323
 

4. dxx∫ −
3

0

23  5. xdxtg∫
3/

0

2
π

 6. ∫
− ++

2/1

2/1
2 544 xx

dx
 

Завдання 3. 

1. ∫
∞

+0
3 2 1x

xdx
 2. dx

x

e x

∫
+3/1

0
2

3 1

 3. ∫
∞

+1
6

2

1
dx

x

x
 4. ∫

− +

0

2
3)2(x

dx
 

Завдання 4. )cos1(2 ϕρ −= . 

Завдання 5. t.  ytx 333 sin2,cos2 ==  

Завдання 6.  Oyxxy ,0,4: 2 =−=Φ . 

Завдання 7.   OxtytxL ,sin3,cos3: 33 == . 

Завдання 8.  ∫ ∫
2

1

3

),(
x

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. xy sin= , xy cos= , x = 0. 

Завдання 10. xyxyD =−= ,2: 2
. 

Завдання 11. ∫∫∫ ++
V

dxdydzzyx ,)2( 2
  ,51: ≤≤ xV   

,20 ≤≤ y   01 ≤≤− z . 

Завдання 12. ,0≥z  ,2xz =  ,0=2+2-,0≥ yxz

 7=+ yx . 

Завдання 13. ∫ −
OBAL

dyxxydx ,2 2
 де OBAL  - ламана ОВА О(0, 0), В(2, 0),   

  А(2, 1). 

Завдання 14. ∫
ABL

ydl,  де LАВ – дуга астроїди tytx 33 sin,cos == , 

замкнена між точками А(1, 0) та В(0, 1). 
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ВАРІАНТ 8 
Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

+− 12 53

 2. ( ) dxx∫ + 541  3. ∫ + 32x

dx
 4. ( )∫ + dxx 37cos  

5. ∫ + 35 2x

dx
 6. ∫ − 23

3
2x

xdx
 7. ∫ − 45 2x

dx
 8. ∫ xdxx 23 cossin  

9. ∫ − 31 x

dx
 10. ∫ + dxx x3)12(  11. ∫ −+

−
dx

xx

x

54
2

2  12. dxex
x 53 −

∫  

13. ∫ − xtgx

dx
22sin

 14. ∫
+

dx
x

ctgx
2

5

sin

4
 15. dxxx∫ 3ln4

 16. ∫ −+− 5523 xxx

dx
 

17. ∫ −1

2

x

dxx
 18.∫ xx

dx
22 cossin

 19.∫ −− 24)32( xxx

dx
 20. ∫ − x

dx

sin2
 

Завдання 2.  

1. dxx∫ +
8

3

1  2. 
( )

dx
x

x
∫ −

1

0 2

2/arcsin
 3. ∫

− +

1

1

5

2y

dyy
 

4. dx
x

x
∫

−4

2
4

216
 5. ∫

8/

0

3sinsin
π

xdxx  6. ∫ +

2

1
2 xx

dx
 

 
Завдання 3. 

1. ∫
∞

+−5
2 178xx

dx
 2. ( ) ( )∫ −−

1

2/1
2 1ln1

2ln
xx

dx
 3. dx

x

x
∫

−

1

0
5

4

1
 4. ∫ −

2

0
24 x

xdx
 

Завдання 4. ϕρ 2sin22 = . 
Завдання 5. )6/0( ,cosln1 π≤≤−= xxy . 

Завдання 6.  Oxyxyx ,0,0,2: ===+Φ . 

Завдання 7.   ϕρ sin
3

2
: =L , полярна вісь. 

Завдання 8.  ∫ ∫
2

0

2

),(
x

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. 25 yx −= ,  yx 4−= . 
Завдання 10. xyyyxD =≤≥≥ ,3,1,0: . 

Завдання 11. ∫∫∫
V

zdxdydzxy ,2 2
  ,30: ≤≤ xV  ,02 ≤≤− y  21 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0≥x  ,0≥z  ,yz =  ,4=x  
225 xy −= . 
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Завдання 13. ∫ +−
ABL

xydydxyx ,)( 22
 де ABL  - відрізок прямої АВ; 

А(1, 1); В(3, 4). 

Завдання 14. ∫
OBL

ydl,  де LОВ – дуга параболи xy
3
22 =  між точками    

О(0, 0) та В( 3/35,6/35 ). 
 

ВАРІАНТ 9 
Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

+− 23 52

 2. ( ) dxx
4

31∫ −  3. ∫ − 43x

dx
 4. ( )∫ − dxx 38sin  

5. ∫ − 35 2x

dx
 6. ∫ − 23

2
2x

xdx
 7. ∫ − 76 2x

dx
 8. ∫ xdxx 5coscos  

9. dxxx∫ −+ 2)1(  10.∫ + xdxx 3cos)1(  11. ∫ −
−

dx
xx

x

4

3
2  12. dx

xx

x
∫ ++ 1022

 

13. ∫ +
+

dx
x

x

13

2
 14. dxxx 98+9

∫

3
 15. dx

x
x∫ 3

sin  16. ∫ −+ 542 xx

xdx
 

17. ∫
− 225 xx

dx
 18.∫ −+ 1sin2cos3 xx

dx
 19.∫ −+ 442 xxx

dx
 20. ∫ − xx

dx

cos4sin3
 

 
Завдання 2.  

1. dx
x

x
∫ +

2/

0 cos1

cosπ

 2. ∫
−

2/1

2/1

2arccos xdx  3. ∫ −+−

6

4
23 6166 xxx

xdx
 

4. dx
xx

x
∫ −

+3

1
22

3

4

1
 5. xdxx 2sincos

3/

0

3
∫

π

 6. ∫ −−

5

3
2

2

158 xx

dxx
 

 
Завдання 3. 

1. ∫
∞

−

0

2dxxe
x

 2. ∫
∞

−1
4 116x

xdx
 3. ∫

∞

++0
2 544 xx

dx
 4. ∫

∞

4
3ln xx

dx
 

Завдання 4. )cos1(4)sin(4 t-, yttx =−= . 

Завдання 5. )2/0( ),3/(cos6 3 πϕϕρ ≤≤= . 

Завдання 6.  Oxyxyyx ,0,
2

3
,1: 2 ==−=Φ . 
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Завдання 7.   ϕρ sin2: =L , полярна вісь. 

Завдання 8.  ∫ ∫
−

1

0 2

),(
x

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. 1222 =+ yx ,  yx 62 −= , ( )0≤y . 

Завдання 10. 1,2,2: 22 ≤== xyxxyD . 

Завдання 11. ∫∫∫
V

dxdydzxyz ,5 2
   ,01: ≤≤− xV  ,32 ≤≤ y  21 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0≥z  ,4 xz −=  ,2 yx =  yz 2= . 

Завдання 13. ∫ −
ABL

xdyydx ,sincos  де ABL  - відрізок прямої АВ, 

А( ππ 2,2 − ); В( ππ 2,2− ). 

Завдання 14.  ∫ ++
L

dlzyx ,)( 222
 де L – дуга кривої 

π20,3,sin,cos ≤≤=== ttztytx  . 

 
 

ВАРІАНТ 10 
Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

+−
2

3 42
 2. dxx∫ + 31  3. ∫ − x

dx

34
 4. ( )∫ + dxx43sin  

5. ∫ − 253 x

dx
 6. ∫ − 227

2

x

xdx
 7. ∫ +16 2x

dx
 8. ∫ xdxx 32 cossin  

9. ∫ − dxxx 3 31  10. ∫
−

⋅ dxx
x

32  11. ∫ −
−

dx
xx

x

2
4
2  12.∫ +

dx
x

x

cos52

sin
 

13.∫ − dxxx 2321  14. dx
x

x
∫

−

+
2

4

1

)5(arcsin
 15. dxex x

∫ − 3)2(  16. ∫ ++ xxx

dx

106 23
 

17. dx
x

x
∫

− 6
 18. dxxctg∫

3
 19. ∫ −− 12xx

dx
 20. ∫ + xx

dx
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Завдання 2.  

1. ∫
2/

6/

3cossin
π

π

adaa  2. ( )dxxx∫
−

−
0

1

1ln  3. dx
xx

xx
∫ +−

+−9

7
24

2

45
2

 

4. ∫ −

2

3
24 3xx

dx
 5. dx

x

x
∫

3/

6/
3cos

2sinπ

π
 6. ∫ +−

10

7
2

3

23xx

dxx
 

Завдання 3. 

1. ∫
∞

e xx

dx
2)(ln  2. ( )∫

−

3

1
3 53 x

dx
 3. ∫ −

3

0
2)3(x

dx
 4. ∫ −−

1

0
xx ee

dx
 

Завдання 4. )cos1(2 ϕρ += . 

Завдання 5. .sin4 ,cos4 43 tytx ==  

Завдання 6.  Oxxyxy ),0(,0,sin: π≤≤==Φ . 

Завдання 7.   OxttyttxL ),20(,cos1 ,sin: π≤≤−=−= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−9

7

10

/9

),(
x

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. xy
2
3= , 

x
y

2
3= , x = 9. 

Завдання 10. 29,,0: xyxyxD −=≥≥ . 

Завдання 11. ∫∫∫ −+
V

dxdydzzyx ,)2( 22
  ,10: ≤≤ xV   ,30 ≤≤ y  

21 ≤≤− z . 

Завдання 12. ,0≥y  ,0≥z  ,02 =− yx  ,9=+ yx  
2xz = . 

Завдання 13. ,
22∫ +

+

ABL yx

xdyydx
 де ABL  - відрізок прямої АВ; А(1, 2); 

В(3, 6). 

Завдання 14. ∫
L

dl
x

y
arctg ,  де L – дуга кардіоїди 

2/0),cos1( πϕϕρ ≤≤+=  . 
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ВАРІАНТ 11 
Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

+− 35 26 5

 2. ∫ − dxx45
 

3. ∫ + 43x

dx
 4. ( )∫ − dxx43sin  

5. ∫ + 35 2x

dx
 6. ∫ − 72 2x

xdx
 7. ∫ − 232 x

dx
 8. ∫ xdxctg 2

 

9. ∫ −92xx

dx
 10. ∫arctgxdx  11. ∫ −+
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dx

xx

x

13

23
2  12. ∫ + xdxx 2cos)1(  

13.∫ ++ 52

2
2 xx

xdx
 14. dx

x

xtg
∫

−
2cos

12
2

3

 15. dxxx∫ 6ln2
 16. ∫ − 23 7xx

dx
 

17. dx
x

x
∫

−
2

2 4
 18.∫ xx

dx

cossin2  19.∫ +−− 23)1( 2 xxx

dx  20.∫ +− xx

dx

cos7sin48
 

 
Завдання 2.  

1. ∫

3/4

4/3
2 1+x

dx
 2. ∫

π

0

2 sin xdxx  3. ( )∫ −

3

2
2 1xx

dx
 

4. ∫ −
1

0

24 dxx  5. dx
x

∫
π

0

4

2
sin  6. ∫ +−

5

1
63

2

613 xx

dxx
 

Завдання 3. 

1. ∫ −

4

2
2 4x

dx
 2. 

( )
dx

x

x
∫ −

−1

3/1 13
13ln

 3. ∫
∞

−+0
22 )3( xx ee

dx
 4. ∫

∞

++0
2 22xx

dx
 

Завдання 4. ϕρ 3sin2= . 

Завдання 5. 
32 )1( −= xy  від точки  A(1,0)  до точки )125,6(B . 

Завдання 6.  Oxyxxy ,4,4: 22 ==Φ . 

Завдання 7.   ϕρ sin6: =L , полярна вісь. 

Завдання 8.  ∫ ∫
1

0 9/2

),(
y

y

dxyxfdy . 

Завдання 9. 220 xy −= , xy 8−= . 

Завдання 10. xyxyD =−= ,2: 2
. 
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Завдання 11. ∫∫∫ +
V

dxdydzyzx ,)2(  ,02: ≤≤− xV  ,10 ≤≤ y  

20 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0≥y  ,0≥z  ,4=x  ,2xy =  2xz = . 

Завдання 13. ∫ −+
ABL

dyxuxydx ,)(  де ABL  - дуга кубічної параболи 

3xy =  від точки А(0, 0) до точки В(1, 1). 

Завдання 14. ∫
L

dly ,2  де L – перша арка циклоїди )sin(2 ttx −= , 

).cos1(2 ty −=  
 
 

ВАРІАНТ 12 
Завдання 1.  

1. dx
x

xx∫ 









+− 1

1
3

 2. ∫ +3 35 x

dx
 3. ∫ − 24x

dx
 4. ( )∫ + dxx 34cos  

5. ∫ − 274 x

dx
 6. ∫ + 83 2x

xdx
 7. ∫ + 23 2x

dx
 8. ∫ xdxx 22 cossin  

9. ∫
+

dx
x

x 53
 10. ∫ + dxex x)1(  11. ∫ −+

−
dx

xx

x

32
1

2  12.∫ xdxx 5cos3sin  

13.∫ −
−

dx
x

x

12

1
 14. dx

x

xx
∫

− ln3ln3

 15. dxxx∫ + 7cos)4(  16. ∫ − 273x

xdx
 

17. ∫ + 5xx

dx
 18.∫ − xxx

dx

cossincos3 2
 19. ∫ ++ 12 xxx

dx
 20.∫ ++ xx

dx

cos3sin5
 

 

Завдання 2.  

1. ∫
6/

18/

312
π

π

xdxctg  2. ∫
−

π

π

xdxxx cossin  3. ( ) dx
xx

xx
∫ −

++3

2
22

23

1

2
 

4. ∫ −

2

1
25 1xx

dx
 5. ∫

4/

0

3sincos2
π

xdxx  6. ∫ −+

7

4
2 103xx

dx
 

Завдання 3. 

1. ∫ −

10

2
3 2)2(x

dx
 2. 

( )
dx

x

x
∫

−

6/

0
6 53sin1

3cosπ

 3. ( )∫
−

∞− −

1

2 5ln4

7

xx

dx
 4. ( )∫

−

2

1
32 2ln1x

xdx
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Завдання 4. ϕρ cos2 += . 

Завдання 5. 
52 xy = , що відсікається прямою 5=x . 

Завдання 6.  Oytytx ,sin5,cos2: ==Φ . 

Завдання 7.   ϕρ 2cos4: 2 =L , полярна вісь. 

Завдання 8.  ∫ ∫
+2

1

3

),(
x

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. 3622 =+ yx ,  23

2x
y = , 0≥y . 

Завдання 10. 0,,2: 22 ≥=−= yyxyxD . 

Завдання 11. ∫∫∫ +
V

dxdydzyzx ,)( 2
 ,10: ≤≤ xV  ,20 ≤≤ y  

 31 ≤≤− z . 

Завдання 12. ,0≥x  ,0≥z  ,2xy =  ,3=y  yz = . 

Завдання 13. ∫ +++
ABCL

dyyxdxyx ,)()( 222
 де ABCL  - ламана АВС;  

А(1, 2); В(3, 2); С(3, 5). 

Завдання 14. ∫ ++
OAL yx

dl
,

422  де LОА – відрізок прямої, що з’єднує 

точки О(0, 0) та А(1, 2).  
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ВАРІАНТ 13 
Завдання 1.  

1. dx
x

x
x∫ 










−− 3

6
2

 2. ( )∫
−3 541 x

dx
 3. ∫ − x

dx

35  4. ( )∫ − dxx43cos  

5. ∫ − 243

5

x

dx
 6. ∫ − 73

2
2x

dx
 7. ∫ + 43 2x

dx
 8. ∫ − x

dx

sin1
 

9. ∫ + x

dx

1
 10. ∫ + dxxx )2sin(  11. ∫ ++

+
dx

xx

x

2910

35
2  12. ∫

+ dxe x 17
 

13. ∫ xx

dx
2ln

 14. dxxx∫ −5 24  15. ∫ dx
x

x

5sin2  16. ∫ −+ 1832 xx

xdx
 

17. ∫
− 2

2

36 x

dxx
 18. ∫ − x

dx

sin27
 19. ∫

−−+ 2211 xx

dx
 20. ∫ − x

dx

cos35
 

Завдання 2.  

1. ∫
−

+

3

0 325 x

dx
 2. ( ) dxex x2

0

1

1 −

−
∫ +  3. ( ) ( )∫ +−

5

4 21 xx

dx
 

4. dx
x

x
∫

−1

2
6

21
 5. ∫

2/

0

5cos
π

xdx  6. ∫ ++

2

1
2 45tt

dt
 

Завдання 3. 

1. ∫
e

xx

dx

1 ln  2. ( )∫
∞− +

0

32 4x

xdx
 3. ∫

∞

0

sinxdxx  4. ∫
− +

0

4/3 34x

dx
 

Завдання 4. 2)1(1 22 /xy, x/y =+= . 

Завдання 5. ϕρ cos3= . 

Завдання 6.  Oyyxxy ,8,: 222 ==Φ . 

Завдання 7.   OxxxyL ),10( ,3: 3 ≤≤= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
+6,0

0

3

2 2

),(
y

y

dxyxfdy . 

Завдання 9. xy = , 
x

y
1= , x = 16.    

Завдання 10. xyyxyD lg,0122,0: ==−+≥ . 
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Завдання 11. ∫∫∫ +
V

dxdydzzxy ,)3(  ,11: ≤≤− xV  ,10 ≤≤ y  

21 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0≥y  ,0≥z  ,3=x  ,2xy =  2yz = . 

Завдання 13. ∫ −+
OBL

zdzxdyyzdxxy ,222
 де OBL  - відрізок прямої ОВ; 

О(0, 0, 0); В(-2, 4, 5). 

Завдання 14. ∫ +
−

L

dl
yx

xyxy
,

)(

)(
222

22

 де L – дуга кривої ,2sin9 ϕρ =   

4/0 πϕ ≤≤ . 

 
ВАРІАНТ 14 

Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

+− 32 53 2

 2. 
( )∫

−3 243 x

dx
 3. ∫ − x

dx

74
 4. ( )∫ + dxx52cos  

5. ∫ − 92 2x

dx
 6. ∫ + 52

2
2x

xdx
 7. ∫ − 231 x

dx
 8.∫ + x

dx

cos1
 

9. dx
x

x
∫ +1

 10.∫ + dxxx )2sin(  11. ∫ ++
+

dx
xx

x

2910
35

2
 12. ∫ x

xdx
2sin

 

13. ∫ ++ 32

3
2 xx

dx
 14. dx

e

e
x

x

∫ −

− )2( 6

 15. dxx∫ − )54ln(  16. ∫ + 83x

dx
 

17. ∫ −+
−

5

5

xx

dxx
 18. dx

x
tg∫ 3

2
 

19.∫
+++ 21)1( xxx

dx  20.∫ − xx

dx

cos3sin2
 

Завдання 2.  

1. ∫ −

1

0 34 x

dx
 2. dxxx 92

4

0

3 +∫  3. dx
xx

x
∫ +

+3

1
46

5 1
 

4. ∫
−8

3/24

4

2 8
dx

x

x
 5. ∫

2/

3/ sin

π

π x

dx
 6. ∫

− −−

0

3/1
2962 xx

dx
 

Завдання 3. 

1. dx
x

arctg
2

0 41
2

+∫
∞

π
 2. ∫

π

π 2/
7 2cos

sin

x

xdx
 3. ∫ −

3

0
2)3(x

dx
 4. 

( )
dx

x

x
∫ −

−3/2

0

3

32

32ln
 

Завдання 4. .9 ,1 22 xyxy −=+=  
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Завдання 5. )cos1(3 ϕρ −= . 

Завдання 6.  Oxxyxey x ,1,0,0,: ====Φ . 

Завдання 7.  xyL 2: 2 = , що відсікається прямою Oxx ,32 = . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−

−

2

1

2

2

2

),(
xx

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. 227 yx −= ,  x = 6y.  

Завдання 10. 2,3,1,0: xyyyxD −=≤≥≤ . 

Завдання 11. ∫∫∫ −
V

dxdydzzxy ,)( 2
 ,20: ≤≤ xV  ,10 ≤≤ y  31 ≤≤− z . 

Завдання 12. ,0≥z  ,22 xy −=  xz 3= . 

Завдання 13. ∫ +
OAL

xdyydx ,  де OAL  - дуга кола 

;sin,cos tRytRx ==  О(R, 0); А(0, R). 

Завдання 14. ∫
OABCL

xydl,
 де LОАВС – контур прямокутника з 

вершинами О(0, 0), А(4, 0), В(4, 2), С(0, 2). 
 

ВАРІАНТ 15 
Завдання 1.  

1. dxx
x

x
∫ 










−+ 42 3

3

 2. ∫ −3 52 x

dx
 3. ∫ − 35x

dx
 

4. 

( )∫ + dxx 53cos  

5. ∫ + 72 2x

dx
 6. ∫ − 237 x

xdx
 7. dx

x

x
∫ − 2

3

1

arccos
 8. ∫ −1

3

x

dxx
 

9.∫ ++ dxxx )12cos()12(  
10. 

∫ ++
+

dx
xx

x

22
2

2  11. ∫ xdx2sin5
 12. ∫ − 53 3

2

x

dxx
 

13. dx
x

xarcctg
∫ + 291

3
 14. dx

x
arcctg∫ 5

 15. ∫
+ 42xx

dx
 16. ∫ xx

dx

cossin
 

17. ∫ +++ )22)(1( 2 xxx

xdx
 18.∫ − 2)cos1(

sin

x

xdx
 

19. 

∫ −+ 122 xxx

dx
 20. ∫ + x

dx

sin2
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Завдання 2.  

1. ∫ +

2

0
4

3

4x

dxx
 2. dxxe x

∫
−

−
0

2/1

2
 3. ( )∫ −

2/1

3/1
31x

xdx
 

4. dxxx∫
−

−
3

3

22 9  5. ( )∫ −

π

π 2/
3cos1

sin
dx

x

x
 6. ∫

− −+

1

2/1
228 xx

dx
 

Завдання 3. 

1. ∫
∞

−0
24 x

xdx
 2. dx

x

arctg
2

0 41
2

+∫
∞

π  3. ( )∫
∞

+1
2ln1

4
xx

dx
 4. ∫ −−

2

1
5 2 44 xx

dx
 

Завдання 4. .4,0,32 === yxxy  

Завдання 5.  )3/(sin2 3 ϕρ = . 

Завдання 6.  Oxxxy ,3,3/4: 2 ==Φ . 

Завдання 7.   xyL += 4: 2 , що відсікається прямою Oxx ,2= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−2

1

2

),(
x

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. 
xey = ,  xey 2= , x = 1.  

Завдання 10. 22,,0: xyxyyD −−=≥= . 

Завдання 11. ∫∫∫ +
V

dxdydzyzx ,)( 3
 ,21: ≤≤− xV  ,10 ≤≤ y  10 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0≥z  ,9 2xy −=  yz 2−= . 

Завдання 13. ∫ −+
OAL

dyxyxydx ,)(  де OAL  - дуга параболи xy =2
 

від точки О(0, 0) до точки А(1, 1). 

Завдання 14. ∫ +
ABOL

dlyx ,)(  де LАВО – контур трикутника з 

вершинами А(1, 0), В(0, 1), О(0, 0). 
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ВАРІАНТ 16 
Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

+− 23 43

 2. ∫ − dxx5 23  3. ∫ − x

dx

23
 4. ( )∫ − dxx 35sin  

5. ∫ +13 2x

dx
 6. ∫ + 92 2x

xdx
 7. dx

x

xx
∫

− ln3ln3

 8. ∫ + x

dx

sin1
 

9. ∫ +1xx

dx
 10. ∫

−− dxex x)3(  11. ∫ +−
−

1744
)13(

2 xx

dxx
 12. ∫ − 2

2

4 x

dxx
 

13. ∫
+

dx
x

tgx
2cos

2
 14. dx

x

xctg
∫

−
2

22

sin

)1(
 15. dx

x
x∫ 2

ln7
 16. ∫ +++ 2223 xxx

dx
 

17. ∫ + 6

2

x

dxx
 18. ∫ − 2cos5 x

dx
 19.∫

+
dx

x

xx 22

 20.∫ + xx

dx

cos5sin
 

 
Завдання 2.  

1. ∫ −

2

1
24 x

xdx
 2. ( ) dxx∫ +

2

1

23ln  3. ∫ +

2

1
3 1x

dx
 

4. dxxx∫ +
3/7

0

23 7  5. ∫
π

π 4/

3sin2sinsin xdxxx  6. ∫ ++

1

0
2 54xx

dx
 

 
Завдання 3. 

1.∫
∞

+0
3)2(x

xdx
 2. ∫

π

π 2/
7 2cos

sin

x

xdx
 3. ∫

∞

+
−

0
2

2

4

3
dx

x

x
 4. ∫ −

−1

0
2

arcsin

1

2
2

dx
x

e x

π

π

 

Завдання 4. ϕ3sin4 2=ρ . 

Завдання 5. )2/0( ,sin5,cos5 22 π≤≤== ttytx . 

Завдання 6.  Oxyxxy ,0,2: 2 =−=Φ . 

Завдання 7.   ϕρ cos2: =L  полярна вісь. 

Завдання 8.  ∫ ∫
−

−

2

0

4

2

2

),(
y

y

dxyxfdy . 

Завдання 9. xy 2= ,  
xy 22−= , y = 4.  

Завдання 10. 28,,0: xyyxyD −==≥ . 
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Завдання 11. ∫∫∫ −+
V

dxdydzzyx ,)( 23
 ,20: ≤≤ xV  ,01 ≤≤− y  

10 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0≥x  ,0≥y  ,0≥z  ,2=+ yx  22 yxz += . 

Завдання 13. ∫ +−++
ABL

dzyxydyxdx ,)1(  де ABL  - відрізок прямої АВ; 

А(1, 1, 1); В(2, 3, 4). 

Завдання 14. ,
22

2

∫ +L yx

dlz
 де L – перший виток гвинтової лінії 

tztytx 2,sin2,cos2 === . 

 
ВАРІАНТ 17 

Завдання 1.  

1. dx
x

xx∫ 






 +− 4
32

53  2. ∫ + dxx4 31  3. ∫ + x

dx

35
 4. ( )∫ − dxx35sin  

5. ∫ + 23 2x

dx
 6. ∫ − 253

5

x

xdx
 7.

( )
dx

x

xarctg
∫ +

−
2

2

41
12

 8.∫ − dxxtg 2)31(  

9. ∫ −
+

dx
xx

x

2

1
 10.∫ + xdxx ln)32(  11. ∫ −+

−
dx

xx

x
225

118
 12.∫ − xdxx 3cos)2(  

13. ∫
− 236 xx

dx
 14. dxxx

∫ − 4)116( 2  15. dxxx∫ 7sin  16. ∫ −+ 122 xx

xdx
 

17.∫ +−
−

dx
xx

x

54
23

2  18. ∫ xx

dx

cossin3  19. ∫ −− 2)1( 2xx

dx
 20.∫ +− xx

dx

cos3sin45
 

Завдання 2.  

1. dx
x

xe

∫
+

1

ln1
 2. xdxx

e

ln

2

1
∫  3. ( ) ( )∫ +−

3

2
2 11 xx

dx
 

4. dx
x

x
∫

−2

1

2 1
 5. ∫ +

2/

0
2 1sin

cosπ

x

xdx
 6. ∫

− ++

1

1
2 52xx

dx
 

Завдання 3. 

1. ∫
∞

++
+

0
2 22

2
dx

xx

x
 2. ( )∫

∞

+1
2ln1

4
xx

dx
 3.

( )
( )∫

∞

++

+

0
3 42 14

2

xx

dxx
 4. dx

x

etgx

∫
2/

0 2cos

π

 

Завдання 4. t.  ytx sin2,cos3 ==  
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Завдання 5. 32 )3(49 xy −=  між точками перетину з віссю Oy . 

Завдання 6.  )cos1(2: ϕρ +=Φ , полярна вісь. 

Завдання 7.   OxtytxL ,sin,cos: 33 == . 

Завдання 8.  ∫ ∫
+3

1

9

2

),(
x

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. xy = 4, x + y = 5. 

Завдання 10. 3,: 2 +=−= xyxyD . 

Завдання 11. ∫∫∫ −+
V

dxdydzzyx ,)2( 2
 ,10: ≤≤ xV  ,12 ≤≤− y  10 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0≥z  ,922 =+ yx  yxz −−= 5 . 

Завдання 13. ,)1( 2
∫ +−

BAL

ydyxdxxy  де ABL  – дуга параболи 

xy 442 −=  від точки А(1, 0) до точки В(0, 2). 

Завдання 14. ∫ +
OABL

dlyx ,)(  де LОАВ – контур трикутника з 

вершинами   О(0, 0), А(1, 0), В(0, 1). 

 
ВАРІАНТ 18 

Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

+−
2

53 52
 2. ∫ + dxx3 31  3. ∫ − x

dx

53  4. ( )∫ + dxx 63sin  

5. ∫ − 227

2

x

dx
 6. ∫ + 83 2x

xdx
 7. dx

e

e
x

x

∫
−−

2

5 2 1
 8. ∫ + x

dx

cos1
 

9. ∫ +
dx

xx

x

)1(
 10. ∫ − dxxx )25sin(2  11. ∫ −−

−
dx

xx

x
223

3
 12. ∫ − 89 2x

dx
 

13. ∫ + xx

dx

)9( 3  14. dx
x

x
∫

−

−
2

5

1

3arcsin
 15. dxex x

∫ + 5)7(  16. ∫ +− xxx

dx

54 23  

17. ∫
+

dx
x

x 3
 18. dxxctg∫ 43

 19. ∫
+− 1610 2 xxx

dx
 20. ∫ + x

dx

cos21
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Завдання 2.  

1. dx
x

xe

∫
1

2ln
 2. xdxarctgx∫

1

0

 3. ∫ −

3/1

0
4

2

1x

dxx
 

4. ∫ +

3

0
2

3

9 x

dxx
 5. ( )∫ −

32/

0

2 164cos32
π

dxx  6. ∫ −−

3

2
234 xx

dx
 

 
Завдання 3. 

1. dxex x
∫
∞

−

0

2 3

 2. ( )∫
∞

+0 3 43

2

8x

dxx
 3.∫

∞

++0
2 544 xx

xdx
 4. ∫ −

1

4/3
5 43 x

dx
 

Завдання 4. .3 ,92 xyxy ==  
Завдання 5. ϕρ sin3= . 
Завдання 6.  Oytytx ,sin7,cos7: 3==Φ . 
Завдання 7.   OxttyttxL ),20(),cos1(3 ),sin(3: π≤≤−=−= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−

−

−

3

1

1

1

2

2

),(
y

y

dxyxfdy . 

Завдання 9. yx 253 2 = ,   xy 95 2 = . 

Завдання 10. 0,1,0,4: 2 ==≥−= yxxxyD . 

Завдання 11. ∫∫∫
V

dxdydzyzx ,22
 ,20: ≤≤ xV  ,21 ≤≤ y  01 ≤≤− z . 

Завдання 12. ,0≥z  ,xz =  24 yx −= . 

Завдання 13. ∫ −+
OBL

dyxyxydx ,)(  де OBL  - дуга параболи 2xy =  від 

точки О(0, 0) до точки В(1, 1). 

Завдання 14. ∫ +
L

dlyx ,)(  де L – дуга лемніскати Бернуллі 

4/4/,2cos2 πϕπϕρ ≤≤−= . 
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ВАРІАНТ 19 
Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

+−
3

32 73
 2. 

( )∫
− 53 x

dx
 3. ∫ + x

dx

45
 4. ( )∫ − dxx 85cos  

5. ∫ − 72

14
2x

dx
 6. ∫ + 35

5
2x

xdx
 7.∫ −

+
dx

x

x

3
93

 8. ∫ +
−

,
cos1

cos1
d

x

x
 

9. ∫ ++ 3 11 x

dx
 10. ∫ − dxx x5)5(  11. ∫

++

−
dx

xx

dxx

22

)13(
2

 12. ∫ + x

dx

sin24
 

13. ∫ − )23(sin2 x

dx
 14. dx

x

tgx
∫

+
2

2

cos

)2(
 15. dxxx∫ 2ln9

 16. ∫ − 23 5xx

dx
 

17. ∫
−

dx
x

x
2

2 16
 18. ∫ xx

dx
3cossin

 19. ∫
+

dx
x

xx
2

2 4
 20. ∫ ++ 1cos3sin4 xx

dx
 

 
Завдання 2.  

1. ∫ +

1

0
8

3

1
dz

z

z
 2. dx

x

xe

∫
1

2

2ln
 3. 

( )
( )∫ −

+1

0
32

32

x

dxx
 

4. dxxx∫ −
3

0

24 9  5. ∫
2/

3/
3sin

π

π x

dx
 6. ∫ +−

−2

1
2 22

5

xx

x
 

 
Завдання 3. 

1. ∫
∞

e xx

dx
3)(ln

 2. ∫ +−

1

4/1
2 1920 xx

dx
 3. ( )∫

∞

++2/1
2 544
16

xx

dx

π  4. ∫
− +

0

3/1
3 31 x

dx
 

Завдання 4. ),cos(sin3),sin(cos3 ttytttx −=+= . 

)0(,0 π≤≤= ty . 

Завдання 5. )2/3/( ,sinln ππ ≤≤= xxy . 

Завдання 6.  Oxyx ,11/16/: 22 =+Φ . 

Завдання 7.   yxL += 4: 2 , що відсікається прямою Oyy ,2= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−

+2

1

2

2

),(
x

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. xyx 222 =+ ,  xyx 422 =+ , y = x,  y = 0.   

Завдання 10. 2,0,2,1: xyyxxD =≥−=−= . 
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Завдання 11. ∫∫∫ −+
V

dxdydzzyx ,)(  ,40: ≤≤ xV  ,31 ≤≤ y  

51 ≤≤− z . 

Завдання 12. ,0≥y  ,0≥z  ,2=+ yx  2xz = . 

Завдання 13. ∫ +−
OBL

xdydxyxy ,)( 2
 де OBL  - дуга параболи 2xy =  від 

точки О(0, 0) до точки В(1, 1). 

Завдання 14. dlyx
L
∫ + 22

 , де L – коло yyx 222 =+ . 

ВАРІАНТ 20 
Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

+−
2

3 24 13
 2. ∫ +3 3 x

dx
 3. ∫ − x

dx

36
 4. ( )∫ − dxx 73cos  

5. ∫ + 98 2x

dx
 6. ∫ − 63 2x

xdx
 7.

( )
∫

+
dx

x

tgx
2

2

cos

2
 8. ∫ dx

x

x

cos

sin3

 

9.∫ +−
−

dx
xx

x

132
43

2
 10.∫ + xdxx cos)10(  11. ∫ +

dx
x

x

1
 12.∫ dx)1xln(x  

13. ∫ −− xx

dx

23

5
2

 14. dx
x

x
∫

− 2)ln5(
 15. dx

x
x∫ −

3
cos)2(  16. ∫ −13x

xdx
 

17. ∫ + 7xx

dx
 18.∫ − xxx

dx
2sin7cossin3

 19.∫ +−− 23)32( 2 xxx

dx  20.∫ + xx

dx

cos13sin2
 

Завдання 2.  

1. ∫
− −

0

1
2 94x

dx
 2. ∫

4/

0

2
π

xdxtgx  3. ( )∫ −
+−5

3
23

23

2

42
dx

xx

xx
 

4. ( )∫
+

1

3/3
322 1 xx

dx
 5. ∫

π

π 2/

42 sincos xdxx  6. ∫ −+

3/4

3/1
2968 xx

dx
 

Завдання 3. 

1.∫
∞

++1
2 134xx

dx
 2.∫

∞

0

sinxdxx  3. ( )dx
x

xarctg
∫
∞

+0
241

2

π  4.∫ −

1

0
41

2

x

xdx
 

Завдання 4. .4,4 22 yxxy ==  

Завдання 5. )20(, )cos1(9 ),sin(9 π≤≤−−−= ttyttx . 

Завдання 6.  Oxyxyx ,0,0,)1(: 23 ==−=Φ . 
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Завдання 7.   OxtytxL ,sin1,cos: +== . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−

+2

2

2

0

);(
x

dyyxfdx . 

Завдання 9. .7,2,7,
2 ==⋅== yyey
x

y x
 

Завдання 10. 22 1,,0: yxyxyD −=−=≤ . 

Завдання 11. ∫∫∫ ++
V

dxdydzzyx ,)32( 2  ,21: ≤≤− xV  ,10 ≤≤ y  

21 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0≥y  ,0≥z  ,4=y  ,xz =  225 yx −= . 

Завдання 13. ∫ −
ABL

ydxxdy ,  де ABL  - дуга астроїди 

tytx 33 sin2,cos2 ==  від точки А(2, 0) до точки В(0, 2). 

Завдання 14. ∫
OABCL

xydl,  де LОАВС – контур прямокутника з 

вершинами  О(0, 0), А(5, 0), В(5, 3), С(0, 3). 

 
 

ВАРІАНТ 21 
Завдання 1.  

1. dx
x

x∫ 






 +− 4
2
3

5 2  2. ( )∫ + 32 x

dx
 3. ∫ + x

dx

56
 4. ( )∫ − dxx 65cos  

5. ∫ − 23 2x

dx
 6. ∫ +15 2x

xdx
 7.

( )
∫

−
dx

x

xctg
2

22

sin

1
 8. ∫ dx

x

x

cos

sin3

 

9. ∫ + xx

dx
 10. ∫

+ dxxex 35  11.∫ +−
−

dx
xx

x

127
2

2  12.∫ +
−

dx
x

x

cos2

sin2
 

13. ∫ − dxxx 2  14. dxxx∫ +3 27  15. ∫ dx
x

x

8sin2  16. ∫ −+ 542 xx

xdx
 

17. ∫
− 2

2

25 x

dxx
 18. ∫ + x

dx

cos56
 19. ∫

+− 352 2 xxx

dx
 20. ∫ + x

dx

cos2
 

 
 



 49 

Завдання 2.  

1. ∫ −

2/

4/
2cos1

π

π x

dx
 2. dx

e

x
x∫

−

−

3/2

3/1
3  3. ( ) ( )∫ −+

4

3 21 xx

dx
 

4. ( ) dxx∫ −
1

0

321  5. dx
xx

3
cos

2
cos

0
∫
π

 6. ∫ ++

2

0
2 23xx

xdx
 

 
Завдання 3. 

1. ∫
∞

∞− ++ 542 xx

dx
 2. 

( )∫
∞

+0
4 5216 x

xdx
 3. ∫

∞

− ++1
2 54xx

xdx
 4. 

( )
dx

x

x
∫

−

6/

0
6 53sin1

3cosπ

 

Завдання 4. .2,32 == xxy  
Завдання 5. )cos1(2 ϕρ −= . 
Завдання 6.  Oxyxxy ,062,4: =−+=Φ . 

Завдання 7.   OxxxyL ),11( ,3/: 3 ≤≤−= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−1

0

3 2

2/1

),(
y

y

dxyxfdy . 

Завдання 9. .2, 2 xyxy −==  

Завдання 10. 24,,1,0: yxxyyyD −−==≤≥ . 

Завдання 11. ∫∫∫ ++
V

dxdydzzyx ,)23( 2
 ,10: ≤≤ xV  ,10 ≤≤ y  

31 ≤≤− z . 
Завдання 12. ,0≥z  ,922 =+ yx  2yz = . 

Завдання 13. ,
2

1
)( 2dyxdxxxy

ABL
∫ +−  де ABL  - дуга параболи xy 42 =  

від точки А(0, 0) до точки В(1, 2). 

Завдання 14. ,)( 22 dlyx
L
∫ +  де L – коло xyx 422 =+ . 
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ВАРІАНТ 22 
Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

+− 62 3

 2. ∫ − dxx3 25  3. ∫ − x

dx

71
 4. ( )∫ + dxx 17sin  

5. ∫ + 34 2x

dx
 6. ∫ − 35

5
2x

xdx
 7. ( )∫ − dxxx 4116

2
 8. ( ) dxxx

2
3cos3sin∫ +  

9. ∫ ++ 955x

dx
 10. ∫ xdxarccos  11. ∫ ++

−
1865

)34(
2 xx

dxx
 12.∫ + dxxx )1cos( 2

 

13. ∫ 3 2ln xx

dx
 14. ∫

−−

dx
e

e
x

x

2

5 2 1
 15. dxx∫ + )5ln( 2

 16. ∫ + 273x

dx
 

17. ∫ ++
+

2

2

xx

dxx
 18. dxxtg∫ 52

 19.∫ ++

++−
dx

xxx

xx
2

2

1

11
 20.∫ + xx

dx

cos3sin2
 

 
Завдання 2.  

1. adaa∫
2/

6/

3sincos
π

π
 2. 

( )
( ) dx
x

x
∫ +

+2

1
21

1ln
 3. 

( )
∫ −−

+10

8
23

2

6
3

xxx

dxx
 

4. ∫ −

6

32
22 9xx

dx
 5. dx

x

x
∫

3/

0
4

3

cos
sinπ

 6. ∫ −+

2

4/3
2232 xx

dx
 

Завдання 3. 

1. ∫ −

4

0
3 2)3(x

dx
 2. dx

x

etgx

∫
2/

0 2cos

π

 3. ( )∫
∞

− ++1
2 54xx

dx

π  4.∫ −

1

0
41 x

xdx
 

Завдання 4. .2, 22 xyxy −==  

Завдання 5. 32 )1( −= xy  від точки  A(2,-1)  до точки )8,5( −B . 

Завдання 6.  Oytytx ,sin2,cos3: ==Φ . 

Завдання 7.   OyxyxL ),20( ,3: 3 ≤≤= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
7

3

3

/9

),(
x

dyyxfdx . 

Завдання 9. 
2xy = , 2=+ yx . 

Завдання 10. xyyyxD −===≤ ,4,1,0: . 

Завдання 11. ∫∫∫ −
V

dxdydzzxy ,)( 3
 ,10: ≤≤ xV  ,21 ≤≤− y  30 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,,0,0 xyzx ≥≥≥  221 yxz −−= . 
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Завдання 13. ∫ +−
ABL

ydyxdxxy ,)1( 2
 де ABL  - відрізок прямої АВ; 

А(1, 0); В(0, 2). 

Завдання 14. ,)34( 33 dlyx
ABL

−∫  де LАВ – дуга астроїди ,cos3 tx =  

ty 3sin=  між точками А(1, 0) та В(0, 1). 

 
ВАРІАНТ 23 

Завдання 1.  

1. dx
x

xx
∫

+−
2

35 42
 2. ∫ − dxx45  3. ∫ + x

dx

61
 4. ( )∫ + dxx 37cos  

5. ∫ + 34 2x

dx
 6. ∫ − 72 2x

xdx
 7. dx

x

x
∫ −

−
2

5

1

3arcsin  8. ∫ −+ 143 x

dx
 

9.∫ +
−

dx
x

xarctg
2

2

41

)12(
 10. ∫ ++ 12 xx

xdx
 11. dxarctgxx∫ + )12(  12. dx

xx

x
∫ +−

−
54

63
2

 

13. dxxarcctg∫ 2  14. ∫ dxxe x2
 15.∫ +−− )42)(2( 2 xxx

xdx
 16. ∫

+ 492xx

dx
 

17.∫ xx

dx

2cos2sin 2
 18.∫ + dxxtg )29(2  19.∫ −+ 21)1( xx

dx
 20.∫ +− 4cos5sin3 xx

dx
 

Завдання 2.  

1. ∫ −+

5

2
245 xx

dx
 2. ∫

2

1

2 ln ydyy  3. ∫ ++

1

0
2 23xx

xdx
 

4. ( )∫ +

1

0
22

2

1x

dxx
 5. ∫

4/

0

5cos3sin
π

xdxx  6. ∫
− −−

−0

2/1
21

82

xx

x
 

 
Завдання 3. 

1. ∫ −

3

0
2)2(x

dx
 2. ( )∫

∞

++2/1
2 544
16

xx

dx

π  3. ∫
∞

+−4
2 14xx

xdx
 4. 

( )
dx

x

x
∫ −

−3/2

0

3

32

32ln
 

Завдання 4. .0),4( 32 =−= xxy  

Завдання 5. )42( ),cos1(7 ),sin(7 ππ ≤≤−=−= ttyttx . 

Завдання 6.  Oxxyxxy ,,2: 22 =−=Φ . 
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Завдання 7.   OxtytxL ,sin3,cos: +== . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−

−

2

0

2

12

),(
x

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. xy = , xy 2= , x = 4. 

Завдання 10. xyxyD −=−= ,3: 2
. 

Завдання 11. ∫∫∫
V

yzdxdydzx ,3
 ,21: ≤≤− xV  ,31 ≤≤ y  10 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0≥z  ,422 =+ yx  22 yxz += . 

Завдання 13. ,2 22 dzzdyyxydx
ABL
∫ ++  де ABL  - дуга одного витка 

гвинтової лінії ,2,sin,cos tztytx ===  А(1, 0, 0) до точки В(1, 0, 4π ). 

Завдання 14. ∫
L

xydl,  де L – контур квадрата зі сторонами ,1±=x  

1±=y . 

 
ВАРІАНТ 24 

Завдання 1.  
1. 

dx
x

x
x∫ 










+− 2

3
3

2

 

2. 

( ) dxx∫ −5 256  
3. ∫ + x

dx

72
 4. ( )∫ − dxx47sin  

5. ∫ − 243 x

dx
 6. ∫ − 291

9

x

xdx
 7.

( )
dx

x

x
∫

−
2

ln5
 8. ∫ + x

xdx

cos31

sin
 

9. ∫ − xx

dx

)7(
 

10. 

∫ + xdxx 2sin)3(  
11.∫ −+

+
dx

xx

x

65

2
2  12. ∫ − x

dx

cos23  

13. ∫ +
dx

x

x

14  14.∫
+

dx
x

ctgx
2

2

sin

)24(  15. dx
x

x∫ 4
ln5

 16. ∫ −+− 33 23 xxx

dx
 

17. ∫ − 3

2

x

dxx
 18. ∫ + 1sin2 x

dx
 19.∫ ++ 527 2 xxx

dx
 20.∫ ++ 5cos3sin xx

dx
 

 
 
Завдання 2.  
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1. ( )∫
4/

0
22cos

π

x

xdx
, 2. ∫

8/

0

2 4sin
π

xdxx , 3. ( ) dx
x

xx
∫ +

−+1

0
2

34

1

13
, 

4. dxx∫ −
2

1

22 , 5. dx
xx

2

3
cos

2
cos

0
∫
π

, 6. ∫ −

1

2/1
2

.
xx

dx
 

Завдання 3. 

1. ∫
∞

2 ln xx

dx
 2. ∫ −

1

0
41

2

x

xdx
 3. ( )∫

∞

+0 4 5216 x

xdx
 4. ( ) ( )∫ −−

1

2/1
2 1ln1

2ln

xx

dx
 

Завдання 4. ϕ4sin3=ρ . 

Завдання 5. )20( ,2/2/ ≤≤+= − xeey xx
. 

Завдання 6.  Oxxyxy ,,8: 22 =+−=Φ . 

Завдання 7.   OxttyttxL ),20(),cos1(2 ),sin(2: π≤≤−=−= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−

−

−−

1

1

1

1

2

2

),(
x

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. 21 xy −= ,  12 −= xy . 

Завдання 10. 4,0,2,0: 2 +=≥−== xyyxxD . 

Завдання 11. ∫∫∫
V

zdxdydzxy ,2
 ,12: ≤≤− xV  ,20 ≤≤ y  30 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0≥z  ,,2 xyy ==  
2xz = . 

Завдання 13. ,xdydx
x

y

ABL

+∫  де ABL  - дуга лінії xy ln=  від точки 

А(1, 0) до точки В(e , 1). 

Завдання 14. ∫
L

dly ,2
 де L – перша арка циклоїди 

tyttx cos1,sin −=−= . 

 
 
 
 
 

ВАРІАНТ 25 
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Завдання 1.  

1. dx
x

x∫ 






 +− 2
4
5

5  2. ∫ − dxx4 52  3. ∫ − x

dx

37
 4. ( )∫ − dxx 73cos  

5. ∫ − 289 x

dx
 6. ∫ + 29

3
2x

xdx
 7.∫ + xdxx3 27  8.∫ + x

xdx

sin21

cos
 

9. ∫ +1x

xdx
 10.∫ xdxsin)9+x(  11. ∫ +−

−
dx

xx

x

16

3
2

 12. ∫
− xdxe x23

 

13.∫ −
dx

x

x
2sin53

cos
 14. dx

x

x

∫ −

+
3

93
 15. dxxx∫ − 8sin)1(  16. ∫ −− 1242 xx

xdx
 

17.∫
− 249 xx

dx
 18. ∫ + x

dx

cos5
 19.∫

++

++−
dx

xxx

xx
22

22

1

)11(  20.∫ − xx

dx

sin3cos2
 

Завдання 2.  

1. dxxx∫ +
1

0

43 54  2. ( ) dx
x

x
2

cos2
0
∫ +
π

 3. ( ) dx
x

xx
∫
− −

+−0

1
2

25

2

32
 

4. ( )∫ +

1

0
2/32 3x

dx
 5. ∫

3/

4/

4
π

π

ϕϕ dtg  6. ∫ +

8

6
2 2xx

dx
 

Завдання 3. 

1. ∫
− +

2

3
2)3(x

dx
 2. ∫

∞

− ++1
2 54xx

xdx
 3. ( )∫

∞

+0
3 43

2

8x

dxx
 4. ∫ +−

1

4/1
2 1920 xx

dx
 

Завдання 4. .x, y,xy 013 ===  

Завдання 5. tytx 33 sin4,cos4 == . 

Завдання 6.  Oxxxy ,0,)4(: 32 =+=Φ . 

Завдання 7.   xyL =: , що відсікається прямою Oxxy ,= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
− −

2

2

2/

1

2

2

),(
y

y

dxyxfdy . 

Завдання 9. 
24 xy −= ,   xxy 22 −= . 

Завдання 10. 1)3(,1,0,0: 22 =+−=== yxyyxD . 

Завдання 11. ∫∫∫
V

dxdydzxyz ,2
 ,20: ≤≤ xV  ,01 ≤≤− y  40 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0≥z  ,2=+ zy  422 =+ yx . 
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Завдання 13. ∫ −
L

xdyydx ,  де L  - дуга еліпса ,sin2,cos3 tytx ==  

що проходить  в додатньому напрямку обходу. 

Завдання 14. ∫
ABCDL

xydl,  де LABCD – контур трикутника з вершинами 

А(2, 0), В(4, 0), С(4, 3), D(2, 3). 

 
ВАРІАНТ 26 

Завдання 1.  
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dx
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 4. ( )∫ − dxx 58sin  
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 7.∫ − dxxx 43 34  8. ∫ + x

xdx
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2

 15.∫ + dxxx cossin313  16. ∫ dxxx 3cos  

17. ∫ ++ xx

dx

cossin1
 18.∫ + x

dx

cos56
 19. dx
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x
∫
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 20.∫ + xx

dx

sin3cos4
 

Завдання 2.  

1. ∫
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dx
x

2
sin2

 2. dxxarctg∫
1
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 3. 
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xx
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2
sin  6. ∫

− ++

1

1
2 32xx

dx
 

 
Завдання 3. 

1. ∫ −

2

1
2)1(x

dx
 2. ∫

∞

+−4
2 14xx

xdx
 3. ( )∫

∞− +

0

32 4x

xdx
 4. 

( )
dx

x

x
∫ −

−1

3/1 13

13ln
 

Завдання 4. 07,6 =−+= yxxy . 

Завдання 5. 
32 ,3 ttytx −==  (петля). 

Завдання 6.  Oyyxxy ,8,0,: 3 ===Φ . 
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Завдання 7.   OxxxyL ),20( ,3: 2 ≤≤= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
3

1

1

9/2

),(
y

dxyxfdy . 

Завдання 9. xxy 42 += , 04 =+− yx . 

Завдання 10. 0,,9: 2 ≥=−= yxyyxD . 

Завдання 11. ∫∫∫ +
V

dxdydzyzx ,)(  ,10: ≤≤ xV  ,41 ≤≤− y  20 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0,0,0 =−≥≥ yxzy  22 =+ yx , 
24 yz = . 

Завдання 13. ∫ −
OAL

dyxxydx ,2 2
 де OAL  - дуга параболи 4/2xy =  від 

точки О(0, 0) до точки А(2, 1). 

Завдання 14. ∫
L

ydl,  де L – дуга параболи ,22 xy =  відокремлена 

параболою yx 22 = . 

 
ВАРІАНТ 27 

Завдання 1.  

1. dx
xx

x
∫ 










+− 1

2
3

3

 2. ∫ − dxx43  3. ∫ + 72x

dx
 4. ( )∫ − dxx 48cos  

5. ∫ − 98 2x

dx
 6. ∫ + 59

3
2x

xdx
 7. ∫ +

+
dx

x

x

1

1
 8. ∫ + xdxxcossin41  

9. ∫ + )1(xx

dx
 10.∫ − xdxx ln)1(  

11.∫
+−

−

54

)63(
2 xx

dxx  
12. ∫ + x

dx
2sin31

 

13.∫ + arctgxx

dx

)1( 2  14.∫
− 25 1)(arccos xx

dx  15.∫ dxxarccos  16. ∫ ++ 3sin2cos xx

dx
 

17. ∫ + 83x

dx
 18.∫ xx

dx
3cossin

 19. ∫ + 216 xx

dx
 20.∫ +

+−
x

xx

cos1
cos3sin2

 

 
 
 
Завдання 2.  
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1. ∫
2

1
2

/1

dx
x

e x

 2. ( ) dxex x 3/
0

3

2 −

−
∫ −  3. ∫

− −

0

1
3 1x

xdx
 

4. dx
x

x
∫

−4

2

2 4
 5. ∫

π

0

24 sincos xdxx  6. ∫ +−
−3

2
2 54

23

xx

x
 

Завдання 3. 

1.  ∫ −

1

0
3

2

1 x

dxx
 2. ∫

∞

++0
2 544 xx

xdx
 3. ∫

∞

−1
4 116x

xdx
 4. ( )∫

−

3

1
3 53 x

dx
 

Завдання 4. 2,022 ==== xxx, y, y x . 

Завдання 5. ϕρ sin5= . 

Завдання 6.  Oxtytx ,sin,cos: 33 ==Φ . 

Завдання 7.   2/: 3xyL = , що відсікається прямою Oyy ,2/3= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−

−1

1

2 2

),(
x

x

dyyxfdx . 

Завдання 9. y =x,  y = 5x, x = 1.  

Завдання 10. 0,,062: ≥==−+ yxyyxD . 

Завдання 11. ∫∫∫ −+
V

dxdydzzyx ,)( 2
 ,02: ≤≤− xV  ,21 ≤≤ y  

50 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0,0,0 ≥≥≥ zyx  ,22 =+ yx  
2yz = . 

Завдання 13. ∫ −++
ABL

dyyxdxyx ,)()( 2222
 де ABL  - ламана лінія 

xy =   від точки А(-1, 1) до точки В(2, 2). 

Завдання 14. ,∫ −
ABL yx

dl
 де LАВ – відрізок прямої, замкнений між 

точками А(4, 0) та В(6, 1). 

 
 
 

ВАРІАНТ 28 
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Завдання 1.  

1. dx
xx

x
∫ 








+− 6

52 2

 2. dxx∫ +5 23  3. ∫ + 92x

dx
 4. ( )∫ − dxx 19sin  

5. ∫ + 74 2x

dx
 6. ∫ − 35

2
2x

xdx
 7.∫ −3 3

2

29 x

dxx
 8. ∫

−
dx

x

x
2sin

cos21
 

9. ∫ +3 12x

xdx
 10. ∫

+ xdxex 2
 11. ∫ −−

−
dx

xx

x
21

82
 12. dx

xx

x
∫ +

+ 41
 

13. ∫ dxxx 4sin2
 14.∫ +

dx
x

arctgx
2

3

1
 15. ∫ dx

x

xx
3cos

sin
 16. ∫ +

−
dx

x

x

cos2

sin2
 

17. ∫ −+
+

dx
xxx

x

2

3
23  18.∫ dxxctg 43

 19. dx
x

x
∫ − 42

2

 20.∫ ++ xx

dx

sincos3
 

Завдання 2.  

1. ∫ −

2/1

0
21 x

xdx
 2. ∫

e

xdxx
1

2ln  3. ∫ −

3

2
4 1x

dx
 

4. ( )∫ ++

3

0
22 99 xx

dx
 5. ∫

2/

0

5cos3coscos
π

xdxxx  6. ∫ +−

5

5,3
2 137xx

xdx
 

Завдання 3. 

1. ∫
∞

− ++1
2 1xx

dx
 2. ∫

∞

+
−

0
2

2

4

3
dx

x

x
 3. ∫

∞

+0
4

3

116x

dxx
 4. dx

x

e x

∫
+3/1

0
2

3 1

 

Завдання 4. ).4/(8,4 22 +== xyyx  

Завдання 5. ϕρ cos5= . 

Завдання 6.  Oxyxxy ,0322,2: 2 =−+=Φ . 

Завдання 7.   OxttyttxL ),20(),cos1(10 ),sin(10: π≤≤−=−= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
−1

0

3

2

2

2

),(
y

y

dxyxfdy . 

Завдання 9. xy = 3, y = 4ex, y = 3,   y = 4.  

Завдання 10. 3,33,: ==+−= yyxxyD . 

Завдання 11. ∫∫∫ ++
V

dxdydzzyx ,)( 2
 ,01: ≤≤− xV  ,10 ≤≤ y  

32 ≤≤ z . 
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Завдання 12. ,0≥z  ,2yx =  ,12 2 += yx  
21 yz −= . 

Завдання 13. ∫ +−
OAL

zdzdyxxydx ,2 2
 де OAL  - відрізок прямої, що 

з’єднує точки О(0, 0, 0) та точки А(2, 1, -1). 

Завдання 14. ∫ +
L

dlyx ,)( 222
 де L – перша чверть кола 2=ρ . 

 
ВАРІАНТ 29 

Завдання 1.  

1. dx
xx

x
∫ 













+− 5

7
3

3 2

 2. ( )∫ + dxx4 353  3. ∫ − 37x

dx
 4. ( )∫ − dxx 310cos  

5. ∫ + 234

2

x

dx
 6. ∫ − 23 2x

xdx
 7. xdxx 2sincos17 2+  8. ∫ dx

xx

3
2

cos
3

sin  

9.∫ −− xx

dx

1)2(
 10.∫ − dxxx )54sin(  11. ∫ +− 125 2 xx

xdx
 12. ∫

− dxe x53
 

13. ∫ −
dx

x

x

sin1
sin

 14. ∫
+

dx
x

x 3)3ln2(
 15. ∫ dxxx ln2

 16.∫ −
++

dx
xx

xx
2

2

)1(

44
 

17. ∫ + x

dx

cos45
 18.∫ xx

dx

cossin3  19.∫ −123 xx

dx
 20.∫ +

+
x

xx

cos1
cossin6

 

Завдання 2.  

1. ( )dxexx x

∫ +
1

0

22 3

3  2. ( ) xdxx sin3
2/

0
∫ +

π

 3. ∫ −

3

2
4

7

1 x

dxx
 

4. dxx∫ −
2/3

2/1

21  5. ∫
2/

6/

3
π

π

xdxctg  6. ∫ +−

4

3
2

2

106xx

dxx
 

 
Завдання 3. 

1. ∫
−

∞− +

3

22 )1(x

xdx
 2. ( )∫

−

∞− −

1

2 5ln4
7

xx

dx
 3. ∫

∞

−1
4 116

16
x

xdx
 4. ∫ +−

3

1
2 96xx

dx
 

Завдання 4. .yx, y, xy 0cos1 ==+=  

Завдання 5. )cos1(5 ϕρ += . 

Завдання 6.  Oxyxxy ,0,: 2 =−=Φ . 

Завдання 7.   ϕρ cos2: =L , полярна вісь. 
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Завдання 8.  ∫ ∫
+2

1

2

2

),(
y

y

dxyxfdy . 

Завдання 9. 
2

2x
y = ,  xy

2

1= . 

Завдання 10. xyyyxD 2/1log,1,1,0: =−==≥ . 

Завдання 11. ∫∫∫ −+
V

dxdydzzyx ,)2( 2
 ,21: ≤≤ xV  ,32 ≤≤− y  

10 ≤≤ z . 

Завдання 12. ,0,0,0 ≥≥≥ zyx  ,3 xy −=  29 xz −= . 

Завдання 13. ∫ −
L

ydxxdy ,  де L  - контур трикутника з вершинам  

А(-1, 0), В(1, 0), С(0, 1) при додатньому напрямку обходу. 

Завдання 14. ,
222∫ ++

ABL zyx

dl
 де LАВ – відрізок прямої, що з’єднує 

точки А(1, 1, 1) та В(2, 2, 2). 
 

ВАРІАНТ 30 
Завдання 1.  

1. dxx
x

x
∫ 








+− 2

5 3 2
2

 2. ( )∫ − dxx3 22  3. ∫ +16x

dx
 4. ( )∫ + dxx 79sin  

5. ∫ − 34

2
2x

dx
 6. ∫ +17

7
2x

xdx
 7. dx

x

x
∫

−
2

21
 8.∫ dxxx 33 cossin  

9. ∫ −3 35 x

xdx
 10.∫ + dxxx )15ln(  11. ∫ +−

−
54

)23(
2 xx

dxx
 12.∫ +− 125 2 xx

xdx
 

13. 

∫ ++
+

dx
xxx

x

44

83
23

2

 
14.∫ dxarctgxx  15.∫ + dx

xx

2
cos)3

2
sin2( 2  

16.∫ +
dx

x

x

13

3

 

17. ∫ + x

dx

cos53
 18.∫ dx

x
tg

3
2

 19.∫ ++ 432 xx

dx
 20.∫ − xx

dx

sin3cos
 

 
Завдання 2.  
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1. dx
x

x
∫

2

2 9/

cosπ

π
 2. ( ) dxxarctg∫ −

2

2/3

32  3. ∫ +

3

1
24 xx

dx
 

4. ∫ +

1

3/1
22 1 xx

dx
 5. ∫

6/

0 cos

π

x

dx
 6. ∫ +−

2

6/1
2 13 xx

dx
 

Завдання 3. 

1. dxxe x

∫
∞

−

0

2

 2. ∫ −

1

0
41 x

xdx
 3. ∫

∞

+0
4 116x

xdx
 4. ∫ −

1

0
3 42 x

dx
 

Завдання 4. t. y tx 333 sin2,cos2 ==  

Завдання 5. 
32 xy =  від точки )0,0(A  до точки )8,4(B . 

Завдання 6.  Oyyxxy ,2,2/2: 2 =+−=Φ . 

Завдання 7.   OxxxyL ),2/12/1( ,3/: 3 ≤≤−= . 

Завдання 8.  ∫ ∫
2

0

2

.),(
x

x

dyyxfdx  

Завдання 9. 16,21,2 === xxyxy .  

Завдання 10. 24,1,0,0: yxyyxD −==≥≥ . 

Завдання 11. ∫∫∫ −−
V

dxdydzzyx ,)(  ,30: ≤≤ xV  ,10 ≤≤ y  

12 ≤≤− z . 

Завдання 12. ,0,0 ≥≥ zx  ,4=+ yx  yz 4= . 

Завдання 13. ∫ +++
ACBL

dyyxdxyx ,)()( 22

 де ACBL  - ламана АСВ;  

А(2, 0), С(5, 0), В(5, 3). 

Завдання 14. ∫ −
L

dlyx ,)(  де L – коло xyx 222 =+ . 
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